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HUGNG DAN'SU DUNG SACH

1. M&i bai hoc dudc thiét ké gém:

Phan Binh huéng: Chi rd céc thuat ngi, khai niém va céc kién thic, ki ndng ma
céac em can chu y trong bai hoc.

Phan Mé& dau: Thudng la mot bai toan hay mot tinh huéng co lién quan dén ndi dung
mdi cha bai hoc.
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Phan Hinh thanh kién thic méi: Gom cac hoat déng Tim toi - Kham pha (46) va
Poc hiéu - Nghe hiéu (£.2) cung v6i Chu y hay Nhan xét.

Kién thic trong tam dugc dat trong khung mau vang.
Cau hoi (‘ﬂ) gilp danh gia két qua sau hoat déng Poc hiéu - Nghe hiéu.

Phan Luyén tap va cing ¢6: Gém Vi du, Luyén tép, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki nidng gan véi kién thic méi vira hoc.
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Phﬁg Van dung: Gém céac hoat déng Van dung, Tranh luan ( 44 ) va Thi thdch nhé
(ﬁ' ) dé gidi quyét cac tinh huéng, van dé trong thuc tién va mé rong kién thic.

2. Cac em sé dudgc dong hanh vdéi anh Pi, cac ban Tron, Vuéng trong cac bai hoc dé viéc
hoc hdp dan hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, ching minh
Chao céc ban, minh nhiing ggi y cla té sé cung trao ddi kinh
la Pi "théng thai". sé giup ich cho ban. nghiém hoc tap nhe.
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3. Cac em c6 thé tham khao thém muc Em ¢é biét? dé md rong hiéu biét ciia minh. Cudi
sach la Bang tra cuu thuat ng va Bang giai thich thuat ngd.

Hay bdo qudn, gitr gin sdch gido khoa dé danh ting
cdc em hoe sinh lop sau!
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Giai phuong trinh, hé phuonq trinh va vé d6 thi ham sé
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Chuong nay trinh bay cach vé va
tinh chat ctia 46 thi ham s6 y = ax?
(a=0), cdch gidi phuong trinh bac hai
mot an va nhimng tng dung thuic tién
lién quan.

HAM S0 y = ax? (a = 0)

Khainiém, thuatngr  Kién thire, kinang

- Hamséy =ax’ (a#0) - Thiét Idp bang gid tri cla ham sé y = ax* (a = 0).
- D0 thi ctia ham sé » V& do thi cia ham s6 y = ax’ (a = 0).
y=ax’(a%0) + Nhdn biét tinh d6i xting truc va truc d6i xing cta do thi
- Dinh hamsé y = ax’ (a = 0).
« Truc @6i xiing - Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan véi ham so
y=ax* (a# 0).

M6t cay cau treo cé tru thap doi
cao 75 m so véi mat cla cay cau
va cach nhau 400 m. Cac day cap
c6 dang dé thi cia ham s6 y = ax®
(a = 0) nhu Hinh 6.1 va dudc treo
trén cac dinh thap. Tim chiéu cao
CH clia day cap biét diém H cach
tam O cua cay cau 100 m (gia su
mat clia cay cau 1a bang phang).

Hinh 6.1



n HAM SO y = ax? (a = 0)

_ ,6 Nhan biét ham sd y = ax? (a = 0)

12280 Khi tha mét vat roi tu do va bd qua stc can cla khdng khi, quang dudng chuyén
' ddng s (mét) cla vat dugc cho bang céng thiic s = 4,912, trong doé t (giay) la thoi
gian chuyén dong cla vat.

a) Hoan thanh bang sau vao vé:

t (giay) 0 1 2
s (m) ? ? ?
b) Gia s mot vat rai tu do tu dé cao 19,6 m so véi mat dat. Hoi sau bao lau vat

_ cham dat?

1A a) Viét cong thic tinh dién tich S cGa hinh tron ban kinh .
b) Hoan thanh bang sau vao vé (l1ay = = 3,14 va lam tron két qua dén chi sé thap
phan thu hai):

r(cm) 1 2 3 4
S (cm?) ? ? ? ?

Nhiing céng thtic tinh s theo t (trong HD 1), tinh S theo r (trong HP2) biéu thi nhiing ham
s6 c¢6 cung modt dang, goi |a ham s6 y = ax? (a # 0).

Nhan xét. Ham s y = ax? (a = 0) xac dinh véi moi gia tri x thudc .

000 Chohamsé y =%x2. Hoan thanh bang gia trj sau vao vé:

z 3 2 1 0 1 > 3
y=2x2| 9 ? ? ? ? ? ?
2
Giai
Bang gia tri:
X _3 2 1 0 1 > 3

S0 Choham sd y :—%x? Hoan thanh bang gia tri sau vao va:

X -3 -2 -1 0 1 2 3

y=-§x’- ? ? ? ? ? ? ?

Cho hinh chép tU giac déu cé day la hinh vuéng canh a (cm) va chiéu cao 15 cm.
a) Viét céng thuc tinh thé tich V cla hinh chép theo a va tinh gia tri cia V khi a=5 cm.
b) Néu dé dai canh day tang Ién hai Ian thi thé tich ca hinh chép thay ddi thé nao?

3



B PO THI CUAHAM SO y = ax? (a = 0)

ﬁ Cach vé dé thi ham sd y = ax?(a=0)

LEGE) Cho ham s6 y = 2x2.

a) Hoan thanh bang gia tri sau vao va:

X

-3

-2

4

0

1 2 3

y=2x°

?

?

?

?

{4 ? ?

b) Trong mat phang toa dé Oxy, biéu dién cac diém (x; y) trong bang gia tri §
cau a. Bing cach lam tuong tu, 14y nhiéu diém (x; 2x2) v6i x € R va ndi lai, ta dudc
do thi cha ham s6 y = 2x°.

Giai

Céach vé dob thi ham sé y = ax® (a # 0)

e Lap bang ghi mot s6 cép gia tri tuong Ung cla x va .

e Trong m#t phang toa d6 Oxy, biéu dién cac cap diém (x; y) trong bang gia tri trén
va ndi chang lai dé dugc mot dudng cong la dé thi cla ham s6 y = ax? (a = 0).

2

'~ V@& do thiclaham sb y = —%x :

Lap bang mot s6 gia tri tuong (ing clia x va y:

X 4] 2] 1]Jo]1]2]a4
y:—%xz 4 | - —% 0 —% 1| —4
Biéu dién cac diém (—4; —4), (-2; —1), [—1; —%], (0; 0),

[1; —%] (2; —1) va (4; —4) trén mat phé”mg toa do Oxy

va néi ching lai ta dugc dé thi ham sé yz—%x2 nhu

Hinh 6.2.

ﬁ Nhan biét tinh ddi xting ctia d6 thi ham sé y = ax? (a = 0)
EY) Xét dé thi clia ham s6 y = 2x2da vé 6 HD3 (H.6.3).
a) D6 thi nam phia trén hay phia duéi truc hoanh?

Piém nao la diém thap nhat clia dé thi?

b) So sanh hoanh dd va tung do cla cac cip diém
thudc dé thi: A(1;2) va A(-1; 2); B(2; 8) va B(-2; 8).
TU dé hay nhan xét mai lién hé vé vi tri gilia cac cap

diém néu trén.




c) Tim diém C c6 hoanh do x =% thudc dé thi. Xac dinh toa do ctia diém C'déi xiing
v6i diém C qua truc tung Oy va cho biét diém C'c6é thudc dé thi da cho hay khéng.

. Pb thi cia ham s6 y = ax? (a = 0) la mdét dudng cong, Hai diém (x; y) va
goi la duong parabol, c6 cac tinh chéat sau: (-x: y) d&i xding nhau
e C6 dinh |a gbc toa dé O; qua tryc tung Oy.

e C6 truc dbi xing la Oy;

e Nam phia trén truc hoanh néu a > 0 va nam phia dudi
. truc hoanh néu a < 0.

]

Y4 1z
aso0 a<o
O -
X
) X
Hinh 6.4. B4 thi ctia ham sé y = ax? (a = 0)
A
e, . _3_2_1yo1 2 3
a) Vé dd thi cla ham s y = —2x2. —— ——
-~ - -2 ~ A - ’ - = 1 | : T
b) Tim toa dé cac diém thudc do thi ¢é tung dd bang -5 L 1
va nhan xét vé tinh ddi xung gilia cac diém do. 1 B
1 _3..
Giai |
a) La4p bang mot so gia tri tuong Ung gitta x va y: | 51
X 3 - 0 1 2 i |
y=-2x| -8 -2 0 -2 -8 [ 71
Biéu dién cac didm (-2; -8), (-1; -2), (0; 0), (1; -2) va (2; -8) <
trén mét phang toa dé Oxy va ndi ching lai ta dugc dé thi cta a2
ham sé y = —2x2 nhu Hinh 6.5. '
b) Tacéd: y = 1 nen —2x2 - —1, hay x° =1 Suy ra x =1 hodc x = 1
2 2 4 2 2
~ & . % 1 1 x 1 1 ) - " A ’ ’on
Vay co hai diém can tim la [E; _E) va [—E; —Ej. Hai diém nay doi xung vai nhau qua

truc tung Oy.

Nhan xét. « Khi vé do thi ham s8 y = ax? (a = 0), ta can xac dinh t6i thiéu 5 diém thuoc

dé thi 1a gdc toa d6 O va hai cap diém ddi xiing véi nhau qua truc tung Oy.

e Do dé thi clla ham s8 y = ax? (a = 0) nhan truc tung Oy la truc ddi x(ing nén ta c6 thé
lap bang gia tri cGa ham sé nay vdéi nhing gia tri x khndbng am va vé phan dé thi tuong
ing 6 bén phai truc tung, sau dé lay déi xting phan dé thi da vé qua truc tung ta sé
dudc dd thi cia ham sé da cho.

Fi



Vé do thi cta ham so y =%x2. Tim cac diém thudc dé thi c6 tung dd bing 2 va
nhan xét vé tinh déi x(ing gilia cac diém do.
Van dung 2

Giai quyét bai toan & tinh huéng md dau.

6.1. Cho ham sb y = 0,25x%. Hoan thanh bang gia tri sau vao vé:

X -3 -2 -1 0 1 2 3
y ? T ? ? ? T

6.2. Cho hinh lang try diing ¢é day la hinh vudng canh a (cm) va chiéu cao 10 cm.
a) Viét cong thic tinh thé tich V cQa hinh 13ng tru theo a va tinh gia tri cGa V khi
a=2cm.
b) N&u do dai canh day tang Ién hai Ian thi thé tich cGa hinh I&ng tru thay ddi thé nao?
6.3. Dién tich toan phan S (¢cm?) cla hinh lap phuang, tic la téng dién tich xung quanh
va dién tich cGia hai méat day 1a mot ham sé cta db dai canh a (cm).
a) Viét cong thic cla ham so nay.
b) S dung cdng thiic nhan dudc & cau a dé tinh do dai canh clia mét hinh 1ap phuong
co dién tich toan phan la 54 cm?.
6.4. V& dé thi cla cac ham sd sau: 1
2

a) y = 3x%; b)yz—gx ]

6.5. Biét rang dudng cong trong Hinh 6.6 la mot parabol y = ax?.
a) Tim hé sé a.
b) Tim tung do cla diém thudc parabol ¢6 hoanh dd x = -2.

c) Tim cac diém thudc parabol cé tung dé y = 8.

L
—=

[ N N - IR -
| I R B B I |
T °r T  °r 10

| i |
] ]

— s
4 32 |99 2 3 4 x
Hinh 6.6




6.6. Trong Hinh 6.7 ¢6 hai dudng cong la dé thi cia hai ham s6 y = —-3x%> va y = X°.
Hay cho biét dudng nao la do thi cia ham s6 y = -3x2.

Hinh 6.7

6.7. M6t cong vom dugc thidt ké dang parabol y = ax? nhu Hinh 6.8. Biét chidu réng cla
chan céng la AB = 6 m va chiéu cao cla céng la O/ = 4,5 m.
VA

Hinh 6.8

a) Tim hé s a dua vao cac d{ kién trén. TU dé, tinh dé dai doan HK biét H cach diém
chinh gilta céng /1a 2 m.

b) D& van chuyén hang qua céng, ngudi ta du dinh st dung mét xe tai cé chiéu réng
2 m, chiéu cao 3 m. Hdi xe tai nay cé thé di qua dudgc céng vom doé hay khong?



Khai niém, thudt ngit  Kién thic, kinang
« Phuong trinh bac haimotan  + Nhén biét khdi niém phuong trinh bac hai mat an.

- (6ng thiic nghiém - Giai phuang trinh bac hai mét an.
- Biét thiic « Tinh nghiém cda phuong trinh bac hai mdt an bang mdy tinh
cam tay.

- Van dung phuong trinh bac hai vao giai quyét bai toan thuc tién.

Trén mdt manh dat hinh ch nhat ¢é kich thudc 28 m x 16 m, ngudi ta
du dinh lam mét bé boi cé dudng di xung quanh (H.6.9). Hai bé réng cla
dudng di la bao nhiéu dé dién tich cla bé bai 1a 288 m?2?

28 m

o acBE eafmiEd

16m

Hinh 6.9

ﬂ DINH NGHIA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

)
: ﬁ Nhan biét phuong trinh bac hai mét 4n
: Xét bai toan trong tinh huéng mdé dau.

Goi x (m) 12 bé rédng ctia mit dudng (0 < x < 8). Tinh chiéu dai va chiéu rong cla
: bé boi theo x.

257 Dua vao két qua HP1, tinh dién tich cla bé bai theo x.
ITEE) S0 dung gia thiét va két qua HD2, hay viét phuong trinh dé tim x.

Phuong trinh bac hai mét an (néi gon 1a phuong trinh bac hai) 1a phuong trinh ¢6 dang
ax +bx+c=0,
trong dé x 1a 4n; a, b, ¢ la nhiing s6 cho trudc goi la hé sé va a = 0.

IIO



1= Trong cac phuong trinh sau, nhing phuong trinh nao la phuong trinh bac hai
an x? Chi rd cac hé s6 a, b, ¢ cia mbi phuong trinh bac hai doé.

a)2x2 — 3x+1=0; b) X2 — 3 = 0:
2
c) (i] +3.1 020 d) —5x2 = 0.
X X
Giai

a) Phuong trinh 2x*> — 3x + 1 = 0 la phuong trinh bac haivéia=2, b=-3, c= 1.
b) Phuang trinh x2 — 3 = 0 |a phuong trinh bac hai d4n xvéia=1, b=0, c=-3.

2
¢) Phuong trinh (1J +3-1+2 =0 khéng phai la phudng trinh bac hai.
X X

d) Phuong trinh —5x2 = 0 1a phuadng trinh bac hai an xvéia=-5, b=0, ¢ = 0.

uye ' Trong cac phuaong trinh sau, nhfi’ng phuong trinh nao la phuong trinh
bac hai an x? Chi rd cac hé sé a, b, ¢ cta mdi phuong trinh bac hai do.

a) X +5=0; b) 2x° + 7x = 0;
2
0) X ‘i”f’zo; d) 0,5x = 0.

124 Tranh luan

Phuong trinh (an x) mx2 + 2x+ 1 =0
(m 1a mét s6 cho trudce) la mét phucng
trinh bac haivéia=m, b=2,¢=1.

Y kién clia em thé nao?

B CACH GIAI PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN CO DANG PAC BIET

‘éj Cach giai phuong trinh bac hai mét 4n dang khuyét
Giai mo6t phuong trinh bac hai la tim tat ca cac nghiém cula
né. Dudi day, thong qua mét sé vi dy don gian, tatrinh bay eNéuA-B=0thiA=0
cach gidi mét s8 phuong trinh bac hai dang ax2 + bx+ c=0 hoac B=0.
(a # 0), ma khuyét s6 hang bac nhét (tic la b = 0) hodC  « N&u A2 = B (B = 0) th
khuyét s6 hang tu do (tic la ¢ = 0), bang phuong phap dat 4 = JB hosc A = —VB.
nhan ti chung dua vé dang tich hodc ding héng déng thic
dé dua vé trai vé mot binh phuong.

Giai cac phuong trinh sau:
a) 2x° - 4x=0; b) 3x% + 8x=0.

11



Giai
a)2x2-4x=0
2x(x-2)=0
X =0 hoac x=2.
Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém:
x, =0, x,=2.

.~ Giai cac phudng trinh sau:

a) 2x° + 6x = 0;
Giai cac phuang trinh sau:

a) x> -9=0;
Giai
a)x*-9=0

x>=9

X =3 hodc x= -3.
Vay phuong trinh cé hai nghiém:

X, =3, x,=-3.

Giai cac phuong trinh sau:

a) x2 — 25 = 0:

b) 3x2 + 8x=0
x(3x+8)=0
x =0 hoac x =-3
Vay phuang trinh c6 hai nghiém:
8

Xul =D, XE =_§.

b) 5x2 + 11x=0.

b) (x + 1)% = 3.

b) (x+1)2=3

X+1=+/3 hoac Xx+1=-3

X =-1+3 hoac x = )
Vay phuong trinh cé hai nghiém:

X1 =143, X = -1-3.

b) (x + 3)? = 5.

Chu y. P& giadi phuong trinh bac hai dang x2 + bx = ¢, ta ¢6 thé cdng thém vao hai vé cla
phuong trinh véi cling mét s& thich hop dé vé trai cé thé bién déi thanh mot binh phuong.

TU d6 ¢é thé gidi phuang trinh da cho.
Cho phugng trinh x* — 4x = 1.

a) Hay cdng vao ca hai vé cta phudng trinh véi cung mét sé thich hgp dé dugc mot
phuong trinh ma vé trai ¢6 thé bién ddi thanh mét binh phuong.

b) Dya vao cau a va cach giai Vi du 3b, hay giai phuong trinh da cho.

Giai

a) x¥* —4x=1
X —4x+4=1+4
(x —2)2 =5,

b) TU két qua céau a, ta co:

x—2=+/5 hodc x-2=-J5, suyra x=2++/5 hodc x=2-+5.
Vay phuong trinh ¢ hai nghiém: x; =2++/5, x, =2-+/5.

|]2



Cho phuong trinh x° + 6x = 1.

Hay cong vao ca hai vé cla phuong trinh v6i cing mot sé thich hgp dé dugec mot
phuong trinh ma vé trai c6 thé bién ddi thanh mot binh phuong. TU d6, hay giai phuong
trinh da cho.

B CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

,@ Xay dung céng thiic nghiém cua phuong trinh bac hai
IZGI) Thuc hién 1&n lugt cac budc sau dé gidi phuong trinh:
2x2-8x+3=0.
a) Chuyén hang t{ ty do sang vé phai.
b) Chia ca hai vé cGa phudng trinh cho hé sé cua x2.

¢) Thém vao hai vé clia phuong trinh nhan dudc & cau b véi cing mét s6 dé vé trai
c6 thé bién ddi thanh mot binh phuong. T dé tim nghiém x.
oe
€. Cach giai phuong trinh bac hai
Tuong ty HD4, dé gidi phuong trinh bac hai ax? +bx + ¢ = 0 (a = 0) trong trudng hgp
téng quat, ta lam nhu sau:

— Chuyén hang t ty do ¢ sang vé phai: ax? +bx = —c.

— Chia ca hai vé clha phuang trinh cho hé sé a cla x& x° +§x = —%.
2

— Céng vao hai vé& clia phuong trinh nhan dugc véi % dé vé trai c6 thé bién ddi thanh

2 2 2 2
binh phugng clia mét biéu thiic: x? +£x + . > = o . > hay [x+£] = ﬁ.
a dJda a 4a 2a 4a

Ki hiéu A = b? — 4ac va goi la biét thdc cla phuong trinh (A doc la “denta”). Khi do,

2
ta c6 thé viét lai phuong trinh cudi dudi dang [x + %] = %.

TU day, ta co két qua sau:

Xét phuong trinh bac hai mét 4n ax® + bx + ¢ =0 (a = 0).
Tinh biét thiic A = b? —4ac.
« NEu A >0 thi phudng trinh ¢ hai nghiém phan biét:
B ~b++A. _-b ~JA
Xq = ) Xy = :
2a 2a b
« N&u A =0 thi phuong trinh cé nghiém kép x, = x, = 5
« Néu A <0 thi phuong trinh vd nghiém.

13



(L[ Cho phuong trinh 3x%+7x-1=0.
a) Xac dinh cac hé s6 a, b, c.
b) Tinh biét thuc A.
c) Ap dung cdng thiic nghiém, giai phuong trinh da cho.
Giai
a)Taco: a=3, b=7,c=-1.
b) Tacé: A=b*-4ac=7°-4-3-(-1)=49+12=61.
c) Do A >0, ap dung cbéng thuc nghiém, phuong trinh cé hai nghiém phan biét:

—7+4/61 X _—?—\/ﬁ
o=

1= a7 "2

6

Gidi cac phuong trinh sau:

a) Xx°—6x+9=0; b) 2x%+3x+5=0.

Giai

a) Tacéd: A :(—*E:‘;)2 ~4.1.9=0. Do dé, phuong trinh c6 nghiém kép:

b =6
Xy =Xy =—m—=——=3.
TP 24 2

b) Taco: A= 32-4.2.5-9-40=-31<0. Do do, phuong trinh vé nghiém.

Ap dung céng thic nghiém, giai cac phudng trinh sau:
a) 2x2-5x +1=0; b) x?+8x+16=0; c) x?-x+1=0.

r
ﬁ Thi thach nho

C6 thé néi gi vé nghiém clia phuong
trinh bac hai ax* + bx+ c=0néu a
va c trai dau?

Em hay tra I8i cau hédi ciia anh Pi.
Chu y. Xét phuong trinh bac hai ax? +bx +¢ =0 (a=0), véi b= 2b'va A'=b” -ac.

e« Néu A’ >0 thi phuong trinh ¢é hai nghiém phan biét:
b VA —b A

X1 =

2= -
a a ,
« Néu A" =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x, = X, = -%.

e Néu A’ <0 thi phuong trinh vé nghiém.
Cac cong thuic & trén goi la céng thic nghiém thu gon.

|14



Xé&c dinh a, b', ¢ rbi dung cbng thidc nghiém thu gon giai cac phuaong trinh sau:
b) x2 -4/3x +12=0.

a)2x°+6x+1=0;

Giai

a)Taco: a=2b' =3 c=1va A'= 3°-2.1=7>0. Do d6, phuong trinh cé hai nghiém

phan biét: x, =

3447
2

. Xo = 5

3-47

2
b) Ta cé: a=1b'=-23,¢c=12 va a’:(—zﬁ) ~1.12=0. Do dd, phuong trinh ¢6
nghiém kép: X, = X, = 2/3.

Xac dinh a, b, ¢ roi dung cong thic nghiém thu gon giai cac phuong trinh sau:
a)3x>+8x—-3=0;

ﬂ TIM NGHIEM CUA PHUGNG TRINH BAC HAI BANG MAY TiNH CAM TAY

b) x? +642x +2=0.

BZIXTIEY Giai bai toan trong tinh hudng mé déu.

S dung may tinh cAm tay, ta c6 thé dé dang tim nghiém cla cac phuadng trinh bac hai

mot an.

SU dung may tinh cam tay, tim nghiém cda cac phuodng trinh sau:
b) 9x° — 12x + 4 = 0;

a)2x°—-5x—-4=0;

c)-3x2+4x-2=0.

Giai. V&i mot loai may tinh cam tay, sau khi m& may ta badm phim [ (5] (3] dé
chuyén vé ché do gidi phuong trinh bac hai.

Tiép theo, vdi tling phuong trinh ta thuc hién nhu sau:

Tim nghiém cla

5-{57
sl

phuong trinh Bam phim Man hinh hién Két luan
2X2-5x-4=0 8 e’ | Phuong  trinh 6 hai
(=] (5] (=] 1= nghiém phén biét:
FE@EE o 2
5+ J57
1™ '
Bam tiép phim (= 4
.- 557
. ] Mati T4 > = 4 .
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I9x2 - 12x+4=0 |[9][=) Phuong trinh ¢c6
DR = - _x, =2
AEE 2 nghiém kep x; = X, 3
3x2+4x—-2=0 = 3) = — Phuong trinh v nghiém.
aes A =
FREE §+5i

Az=

SU dung may tinh cam tay, tim nghiém cua cac phuong trinh sau:
a) 5x%+2J10x +2=0;
b) 3x2 — 5x+ 7 = 0;

c)4xt —11x+1=0.

6.8. Dua cac phuadng trinh sau vé dang ax® + bx + ¢ = 0 va xac dinh cac hé sé a, b, ¢
cua phuong trinh do.

a)3x+2x—1=x—x;
b) (2x+ 1)2 = X2 + 1.
6.9. Giai cac phuong trinh sau:

1
a) 2x%2 +=x =0
) *3

b) (3x + 2)2 = 5.

6.10. Khdng cén giai phuong trinh, hay xac dinh cac hé sé a, b, ¢, tinh biét thlic A va xac
dinh s6 nghiém cta moi phuong trinh sau:

a) 11x? +13x -1=0:;
b) 9x? +42x + 49 =0;

c) x2-2x+3=0.
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6.11. Ap dung c6ng thiic nghiém clia phuong trinh bac hai, giai cac phuong trinh sau:
a) x> -2J5x+2=0;
b) 452 + 28x + 49 = 0;
c) 3x2 -3J2x+1=0.
6.12. SU dung may tinh cam tay, tim nghiém cda cac phuaong trinh sau:
a) 0,1x*+ 2,5x—-0,2 = 0;
b) 0,01x% — 0,05x + 0,0625 = 0;
c)1,2x% +0,75x+2,5=0.

6.13. D6 cao h (mét) so vGi mat dat clia moét vat duge phéong thﬁng diing 1&n trén tu mat dat
véi van téc ban dau vy = 19,6 m/s cho bdi céng thiic h = 19,6t — 4,912, & d6 t (giay)
la thGi gian ké tu khi phong (theo Vat Ii dai cuong, NXB Giao duc Viét Nam, 2016).
Hai sau bao lau ké tir khi phéng, vat sé roi trd lai mit dat?

6.14. Kich thudc man hinh ti vi hinh chi nhat dugc xac dinh bang dd dai dudng chéo.
Ti vi truyén théng ¢6 dinh dang 4 : 3, nghia la ti 1& giGa chiéu dai va chiéu rong cla
man hinh 1a 4 : 3. HOi dién tich cda man hinh ti vi truyén théng 37 in 1a bao nhiéu?
Dién tich cia man hinh ti vi LCD 37 in ¢6 dinh dang 16 : 9 la bao nhiéu? Man hinh ti vi
nao co dién tich 16n hon? G day, dién tich cGa cac man hinh dugc tinh béing inch vudng.

i

Ti vi truyén thong Tivi LCD
4:3 16: 89

6.15. MOt manh vudn hinh ch nhét c6 chiéu rdng nho hon chiéu dai 6 m va coé dién tich
bang 280 m?. Tinh céac kich thudc cia manh vudn do.
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m Cho hai ham sé: y =gx2 va y = —x2.

a) Vé db thi clia hai ham s& nay trén ciing mét mét phang toa do.

b) Tim diém A thudc dé thi y = gf, diém B thudc db thi y = —x?2, biét ring A va B déu

c6 hoanh dd x = —%.

Giai

a) Lap bang mét sé gia tri tuong (ing giia x va y cla hai ham sé da cho:

-2

-1

0

.1

2

y

Njw | %

X

2

6

3

2

0

6

TU d6 vé dudc db thi clia hai ham sé nay nhu Hinh 6.10:

. 3 , 3 5 3 (-3}
b) Véi x = —-—, thay vaocong thlic y=—x“tacé: y = —.
) VGi - yV g y=5 y 2(2]

Vi x = —%, thay vao cong thiic y =-x? tacé: y = —[—

I]B

Hinh6.10

| -2 | -1 0 1 2
y=-2|-4|-1]|0 |-1]-4
>
X
3.27
=— Vay Al —— —
g ( 2'8
£
3¢ 9 3.9
2| =2 vayB[-2 -2,
2] A 4]




Gia st s6 lugng ca trong mdt hd nao dé tang, gidm theo cong thuc:
P=50(100+15t—r2), 0<t<15.

O day P 1a s6 lugng ca trong hd sau tnam tinh ti ngay 01 thang 01 nam 2020, khi 14n
dau tién s0 lugng cé trong hé dugc udc tinh. Hoi theo mé hinh nay, thi:

a) Vao thdi diém nao, sé lugng ¢4 trong hé sé 1a 7 500 con?

b) Vao thdi diém nao, s6 luong céa trong hd sé trd lai nhu tai thdi diém ban dau vao
ngay 01 thang 01 nam 20207

Giai
a) Ta ¢an tim t sao cho:
P =7 500, tdc 1a 50(100 + 15¢t— t2) = 7 500, hay t* — 15t + 50 = 0.

Giai phuong trinh bac hai nay ta dugc hai nghiém la t= 5 hoédc t= 10. Ca hai nghiém
nay déu thich hop.

Gia tri t = 5 (ing vdi thdi diém vao ngay 01-01-2025.
Gia tri t = 10 (ing véi thai diém vao ngay 01-01-2030.

Vay theo md hinh da cho, ¢6 hai thdi diém ma s8 ca trong hé 1a 7 500 con, dé la vao
ngay 01-01-2025 hoac vao ngay 01-01-2030.

b) S6 lugng céa trong hé tai thdi diém ban dau (ngay 01-01-2020) la:
P(0) = 50 - 100 = 5 000 (con).

Ta can tim tsao cho: P = 5000, hay 15t —t% =0, tiic 1a f= 0 hodc t= 15,

Gia tri t = 0 Ging vdi thdi diém ban dau, tdc la ngay 01-01-2020.

Gia tri t= 15 (ing vdi thai diém ngay 01-01-2035.

Vay theo mo hinh da cho, thi vao ngay 01-01-2035, sé lugng cé sé trd lai nhu tai thoi
diém ban dau.

6.16. Biét rang parabol y = ax2 (a = 0) di qua diém A(2; 4J§)
a) Tim hé sd a va vé d6 thi cGa ham sé y = ax? véi a viia tim dugc.

b) Tim tung dé cla diém thudc parabol ¢6 hoanh dé x = —1.
c) Tim céac diém thudc parabol c6 tung do y =53.
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6.17. COng thic E =%mv2 (J) dugc dung dé tinh déng ndng cla mot vat c6 khéi lugng
m (kg) khi chuyén déng vé6i van t8c v (m/s) (theo VAt Ii dai cuong, NXB Gido duc
Viét Nam, 2016).

a) Gia st mét qua bdéng cé khdi lugng 2 kg dang bay vdi van téc 6 m/s. Tinh déng nang
cua qua bong doé.

b) Gia s dong néng cla quéa bong dang bay co khoi lugng 1,5 kg la 48 J, hay tinh
van toc bay cua qua béng dé.

6.18. Cho hinh chép tam giac déu c6 day la tam giac déu canh a (cm) va chiéu cao 10 cm.
a) Tinh dién tich day S cua hinh chép theo a.

b) TU két qua & cau a, tinh thé tich V ca hinh chop theo a va tinh gia tri ctia V khi
a=4cm.

c) N&u do dai canh day gidm di hai 1an thi thé tich hinh chop thay déi thé nao?

6.19. SU dung cdng thic nghiém hodc cong thiic nghiém thu gon, giai cac phuong trinh sau:
a) x2-24/5x +1=0; b) 3x* -~ 9x + 3 = 0;
c) 11x2 - 13x+5=0; d) 2x%+2J6x+3=0.

6.20. SU dung may tinh cam tay, tim nghiém gan dung cua cac phuong trinh sau (lam
tron két qua dén chi s6 thap phan thd hai):

a) V2xZ -\Bx —1=0;
b) xz—(£—1)x _J7-0
6.21. TU mot tdm tén hinh vudng, ngudi ta cat bé bén hinh vuéng ¢é dd dai canh 8 cm &

bén géc, sau do gap thanh mot chiéc thung ¢6 dang hinh hdp chi nhat khdng cé nap
va c6 thé tich b&ng 200 cm?. Tinh d6 dai canh cda tdm tén hinh vudng ban dau.

6.22. Gia sU doanh thu (nghin déng) clla mét clia hang ban phd trong mét ngay cé thé
mé hinh hoa bang céng thic R(x) = x(220 — 4x) véi 30 < x < 50, trong d6 x (nghin déng)
|a gia tién cta mot bat phd. Néu mudn doanh thu trong ngay cla cla hang dat 3 triéu
déng thi gia ban ctia mdi bat phd phai la bao nhiéu?
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Khai niém, thuatngii Kién thuc, ki nang

Dinh li Viete - Giai thich dinh i Viete.

- Van dung dinh i Viete dé tinh nham nghiém cta phuong trinh
bac hai, tim hai s6 khi biét tong va tich cla chting.

Bac An c6 40 m hang rao ludi thép. Bac
muén diung né dé rao xung quanh mot
manh dat tréng (dd rong) thanh mét ménh
vudn hinh chi nhat ¢6 dién tich 96 m2 dé
trong rau. Tinh chiéu dai va chiéu rong
ctia manh vudn doé.

n PINH Li VIETE

]

ﬁ Kham pha dinh li Viete

' Xét phuong trinh bac hai ax2 + bx + ¢ = 0 (a = 0). Gia sii A =b? —4ac > 0.
GEE) Nhéc lai cong thic tinh hai nghiém x,, x, ciia phuang trinh trén.

LEA Tu két qua HD1, hay tinh x, + x, Va X, x,.

TU két qua HD2, ta ¢o dinh Ii Viéte nhu sau:

Néu X, X, 1a hai nghiém cla phuadng trinh ax + bx + ¢ =0 (a # 0) thi

b
X1+X2 e
a

XX =
T2 g

" Khong giai phuong trinh, hay tinh biét thic A (hodc A’) dé kiém tra didu kién
- ¢6 nghiém, réi tinh téng va tich cac nghiém cla cac phuong trinh bac hai sau:

a)2x¥ +11x+7=0; b) 4x° —12x + 9 = 0.

Giai

a)Tacé: A=112-4 -2 -7 =65 > 0 nén phuong trinh cé hai nghiém phéan biét x,, x,.
Theo dinh Ii Viete, ta co:

11, 7
X.I + X2 = —?, X1X2 = E
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b) Ta co: A" = (-6)? — 4 - 9 = 0 nén phuong trinh c6 hai nghiém trung nhau x;, x,.
Theo dinh li Viete, ta co:

X+ Xo = -12 3 X.X 9
| T = B R
4 4

Khéng gidi phuong trinh, hay tinh biét thiic A (hodc A’) dé kiém tra diéu kién co
nghiém, réi tinh tdng va tich cac nghiém cla cac phuong trinh bac hai sau:

a) 2x2-7x+3=0,

b) 25x% -20x +4=0;

c) 2\2x2-4-=0.
‘H Tranh luan

Khéng can giai, t6 biét ngay téng va tich hai nghiém
cla phuong trinh X2 — x + 1 = 0 déu béng 1.

Y kién cla em thé nao?
a AP DUNG PINH Li VIETE PE TINH NHAM NGHIEM

35 Giai phuong trinh bac hai khi biét mét nghiém cuta né
m Cho phuong trinh 2x% -7x +5=0.
: a) Xac dinhcaché soé a, b, crbéitinh a+ b + c.
b) Chiing t6 rang x, = 1 1a mdt nghiém cla phuong trinh.
c) Dung dinh li Viete dé tim nghiém con lai x, cia phuong trinh.
mEE Cho phuong trinh 3x? +5x +2=0.
a) Xac dinh cac hé sé a, b, ¢ réitinh a—b +c.
b) Chiing t6 réng x, = —1 1a mot nghiém cda phuadng trinh.
¢) Dung dinh Ii Viete dé tim nghiém con lai x, clia phudng trinh.

Xét phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a = 0).

| &

« Néu a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mét nghiém la x, = 1, con nghiém kiala x, =

©|o @

« Néu a - b + ¢ = 0 thi phuong trinh ¢ mét nghiém la x, = —1, con nghiémkia la x, = —
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B&ng cach nhdm nghiém, hay giai cac phuong trinh sau:
a) x>-6x+5=0; b) 5x° +14x+9=0.
Giai
a) Taco: a+b+c=1+(-6)+5=0 nén phuong trinh ¢6 hai nghiém: x; =1, x, =5.
b) Tac6: a-b+c=5-14+9=0 nén phuong trinh ¢6 hai nghiém: x; =-1 x, = —%.

| Giai phuong trinh x? —7x +12 = 0, biét phuong trinh c6 mét nghiém 1a x, = 3.
Giai

Goi x, la nghiém con lai cua phuong trinh. Theo dinh Ii Viete, ta cé: x,x, = 12.
Do do, x, :E:E:AL
X, 3

Vay phuong trinh c6 hai nghiém: x; =3, x, =4.

Tinh nham nghiém cda cac phuong trinh sau:
a) 3x2-11x+8=0;
b) 4x° + 15x+ 11 = 0;
¢) x? +23/2x +2 =0, biét phudng trinh c6 mdt nghiém 1a x = —/2.

r
ﬁ Thi thach nhé

5 Hay tim mét phuong trinh T6 fim ra rail
Lq!. 2 . Y | P
! \;P bac hai ma tong va fich D6 Ia phuong trinh
jt B R T X+x+1=0.
trinh 12 hai s6 déi nhau.

Em c6 dong y vdi y kién cta Tron khéng? Vi sao?
H TiM HAI SO KHI BIET TONG VA TiCH CUA CHUNG

ﬁ) Thiét 1ap phuong trinh bac hai dé tim hai s& khi biét tdng va tich cla chung

111555 Gia s( hai s6 c6 tdng S = 5 va tich P = 6. Thuc hién cac budc sau dé |ap phuong
trinh bac hai nhan hai sé dé lam nghiém.

a) Goi mét sé la x. Tinh sé kia theo x.
b) SU dung két qua cau a va gia thiét, hay lap phuong trinh dé tim x.
Né&u hai s6 c6 téng bang S va tich béng P thi hai s6 d6 1a hai nghiém clia phuong trinh

bac hai:
x> - Sx+ P=0.

Piéu kién dé co haisd dd 1a 82 — 4P = 0.
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Tim hai s6 biét téng clia ching béng 9, tich clia ching bang 20.
Giai

Hai s& can tim 1a hai nghiém cda phuong trinh x% —9x + 20 = 0.
Taco: A=(-9)-4-1.20=1 VA = 1.

Suy ra phuang trinh c6 hai nghiém: x, :?: 4; X, Bl 5.

2
Vay hai s6 can tim 1a 4 va 5.

Tim hai s& biét tdng clia chung béng —11, tich cia ching béng 28.

Van dung

Giai bai toan trong tinh huéng mé dau.

6.23. Khong gidi phuong trinh, hay tinh tdng va tich cac nghiém (néu cé) clia cac phuong
trinh sau:
a) x?-12x +8=0; b) 2x? +11x -5=0;
c) 3x?-10=0; d) x2-x+3=0.
6.24. Tinh nham nghiém cla cac phuong trinh sau:
a) 2x2-9x+7=0; b) 3x*+11x +8=0;
¢) 7x* —15x +2 =0, biét phuong trinh c6 mét nghiém x, = 2.
6.25. Tim hai s6 uva v, biét:
a) u+v =20, uv =99 b) u+v=2 uv=15.

6.26. ChUing t6 rang néu phuadng trinh bac hai ax? + bx + ¢ = 0 c6 hai nghiém 1a x, va x,
thi da thlc ax® + bx + ¢ phan tich dugc thanh nhan tl nhu sau:

ax® +bx +c=a(x—x;)(x -x,).
Ap dung: Phan tich cac da thiic sau thanh nhan td:
a) x°+ 11x+ 18; b) 3x° + 5x - 2.

6.27. Mot bé bai hinh chii nhat ¢6 dién tich 300 m2 va chu vi 1a 74 m. Tinh cac kich thudc
clia bé badi nay.
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Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang

Gidi bai todn bang cachldp  Gidi quyét mat sé van dé thuc tién gan véi phuong trinh béc hai
phuong trinh maot an.

Bac Lan gui tiét kiém 100 triéu dong vao ngan hang vdéi ki han 12 thang
theo thé thiic 1ai kép. Sau nam thid nhéat, do chua c6 nhu cu sl dung
nén bac Lan khong rat tién ra ma tiép tuc gli 12 thang nda, vdi lai suat
nhu ci. Sau hai ndm bac Lan rut tién ra thi nhan dugc 118,81 triéu
déng ca von lan lai. Hoi lai suat gui tiét kiém |a bao nhiéu?
,6 Giai bai toan bang cach lap phuong trinh
Xét bai toan & tinh huéng mad dau.

m Goi x la lai suat gui tiét kiém cla béac Lan (x dugc cho dudi dang s6 thap phan). Hay
biéu thj s tién thu dudc (ca von 1an 1ai) clia bac Lan sau ki gli thd nhéat theo x.

m Hé&t ki gdi th nhat, bac Lan khong rut tién ra ma tiép tuc gui tiét kiém ki thd hai voi
lai sudt nhu c(. Hay biéu thi s6 tién thu dugc (ca vén Ian 1ai) cla bac Lan sau ki
qui thu hai theo x.

I1GE) Dua vao dé bai, viét phuong trinh &n x thu dudc va giai phuong trinh nay dé tim x.
TU doé, tra 16i cau héi trong tinh huéng md dau.

Nhén xét. Cac budc giai mét bai toan bang céach |ap phuadng trinh:
Budce 1. Lap phuong trinh:
— Chon &n s8 va dat didu kién thich hgp cho an s6.
— Biéu dién cac dai lugng chua biét theo &n va céc dai lugng da biét.
— Lap phuong trinh biéu thi m&i quan hé giia cac dai lugng.
Budc 2. Giai phuang trinh.

Budc 3. Tra 16i: Kiém tra xem trong cac nghiém clia phuong trinh, nghiém nao thoa
man diéu kién cla an, nghiém nao khéng, réi két luan.

Mot san bong da 7 ngudi ¢é chiéu rong nhd hon chiéu dai 30 m va co dién tich bang
1 800 m2. Tinh chiéu dai va chiéu réng cua séan bong dé.

Giai
Goi x (m) la chiéu rong cla san béng. Piéu kién: x > 0.
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Khi dé, chiéu dai cGa san bong la x + 30 (m).
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh:

x(x + 30) = 1 800 hay x* + 30x— 1 800 = 0.
Taco: A'= 152 + 1 800 = 2 025, VA =45.

Suy ra phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét:

X, = —15-45 =-60 (loai); x, = B +46 =30 (thoa man diéu kién).
1 1

Vay san béng cé chiéu dai 60 m va chiéu réng 30 m.

Khodéng céach gia hai bén séng A va B la 36 km. Mt tau du lich di ti bén A dén bén B,

nghi 30 phut & bén B rdi quay lai bén A. Thai gian k& tUf luc khdi hanh dén khi vé dén

bén A la 5,5 gid. Hay tim van t6c thuc cla tau du lich (tdc 1a van téc cua tau khi nudc

yén lang), biét rang van téc cla dong nudc la 3 km/h.

Giai

Goi x (km/h) 1a van téc thuc cua tau du lich. Vi van téc cia dong nudc l1a 3 km/h nén

phai co didu kién x > 3 dé tau co thé chay ngugc dong.

Van téc cla tau khi xudi ddng 1a x + 3 (km/h), thdi gian dé tau di xubi déng |a % (gid).
+

Van téc cla tau khi ngugc ddng 1a x — 3 (km/h), thai gian dé tau di ngugc dong |a
36 a
—(Qg10).
~ 3 (9i0)
Thai gian tau nghi tai bén B 1a 30 phat = 0,5 gid.
Theo dé bai, ta cé phuong trinh:
36 36 36 36

x+3+0'5+E:5’5 hay X+3+X—3:
pé giai phuong trinh nay, ta quy déng mau vé trai clia phuaong trinh:
36(x —3)+36(x +3)
(x+3)(x-3)
Nhan céa hai vé cGa phuong trinh véi (x + 3)(x — 3) dé khii méu, ta dugc phuong trinh
bac hai

5.

=

36(x —3)+36(x +3) =5(x +3)(x -3), hay 5x* -72x-45=0.
Taco: A'= (-36)2 — 5 - (—45) = 1 521; YA' =+/1 521 = 39.

Suy ra phuong trinh c6 hai nghiém phan biét:

X, = 36;39 _ —53 (lClEll}. X, = 36 + 39 ~15

Vay van téc thuc cla tau du lich 1a 15 km/h.

(thoa man diéu kién).
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Mot ddi xe gdm cac xe tai cung loai, can phai chd 120 tan hang. Tuy nhién khi lam
viéc, ¢6 hai xe phai diéu chuyén di noi khac nén méi xe phai ché thém 3 tan hang. Hoi
ddi xe dé c6 bao nhiéu chiéc xe tai?

6.28. MOt manh dat hinh chd nhat cé dién tich 360 m2. Néu tang chiéu rong 3 m va giam
chidu dai 4 m thi dién tich manh dat khéng déi. Tim cac kich thudc cia manh dat do.

6.29. Sau hai ndm, s6 dan cta moét thanh phé tang tt 1 200 000 ngudi 1én 1 452 000
ngudi. HSi trung binh mbi ndm dan sé cua thanh phd dé tang bao nhiéu phan tram?

6.30. M6t thanh s c6 la cé dang hinh hdp chii nhat vdi chiéu dai 12 cm, chiéu réng 7 cm
va do day 3 cm. Do gia nguyén liéu ca cao tédng nhung van mudn git nguyén gia ban
nén nha san xuéat quyét dinh gidm 10% thé tich cGa m&i thanh sé c6 la. P& thuc hién
viéc nay, nha san xuat du dinh lam thanh sé ¢6 la mdi cé cung d6 day 3 cm nhu thanh
cd, nhung chiéu dai va chiéu rong sé giam di cung mot sé centimét. Hoi kich thudce cla
thanh so c6 la méi la bao nhiéu (lam tron két qua dén hang phan trdm cta cm)?

6.31. MOt may bay khdi hanh ti Ha Noi vao Thanh phé H6 Chi Minh, sau dé nghi 96
phut va ti€p tuc bay vé Ha Noi v6i van tc 16n hon van téc e di la 100 km/h. Téng
thai gian cda ca hanh trinh, k& tii khi xuat phat tii Ha Néi dén khi quay v& Ha Nai la
6 gi¢. Tinh van tdc cia may bay Itc di, biét quang dudng bay Ha Noi — Thanh pho
H& Chi Minh dai khoang 1 200 km.

6.32. Mot 6 16 khach khdi hanh ti Ha N6i di Hai Phong. Sau dé 30 phat, mét 6 t6 con
xudt phat ti cung dia diém & Ha Noi va cling di vé Hai Phong trén cung tuyén dudng,
vé6i van toc 16n hon van tdc clia 6 t6 khach 1a 20 km/h. Hai xe dén cling mot dia diém
& Hai Phong tai cung mot thoi diém. Hay tinh van téc ctia mdi 6 t6, biét rdng quang
dudng Ha Noi — Hai Phong dai khoang 120 km.

6.33. M6t xudng may phai may 1 500 chiéc 4o trong thdi gian quy dinh. D& hoan thanh sém
ké hoach, méi ngay xudng da may dugc nhiéu hon 10 chiéc 4o so vé6i s6 ao phai may
trong mét ngay theo ké hoach. Do dé, ba ngay truée khi hét thai han, xuéng da may ducc
1 320 4o. Hoi theo ké hoach, mdi ngay xudng dé phai may xong bao nhiéu chiéc 40?
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Cho phuong trinh bac hai: X¥* - 7x+ 5 = 0.

a) Chung minh phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,, x,.

b) Tinh A=x; +x;.

Giai

a) Tacé: A=(-7)2—4-1-5=29>0nén phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét x,, x,.
b) Theo dinh li Viete, ta c0: x, + x, = 7, x,x, = 5.

Do dd A=x]+Xs = (X, + X,)° —2x,x,=7?> -2 - 5=39.

C6 hai miéng kim loai: miéng thi nhat nang 600 g; miéng th( hai ndng 640 g. Thé tich
cla miéng thd nhat 16n hon thé tich clia miéng thi hai 1a 120 cm?, nhung khéi lugng
riéng cla miéng th( nhit nhd hon khdi luong riéng clia miéng tha hai la 5 g/cms. Tim
khéi lugng riéng cua moi miéng kim loai.

Giai

Goi x (g/cm3) la khai lugng riéng cia miéng kim loai thi nhat. Diéu kién: x > 0.

Khai lugng riéng ctia miéng kim loai tha hai la x + 5 (g/cm?3).

Thé tich clia miéng kim loai thii nhét 1a ? (cm?3).

640

X+5

600_640
X Xx+5

Nhan ca hai vé cla phuong trinh véi x(x +5) dé khii mau, ta dudc:
600(x +5)—640x =120x (x +5), hay 3x* +16x -75=0.

Thé tich cGia miéng kim loai thi hai la (cm?3).

Theo dé bai, ta cé phuong trinh: =120.

Taco: A'= 82— 3 - (~75) = 289; VA" = 17.
Suy ra phuong trinh cé hai nghiém phan biét:

8-17 25 -8+17
X1 — 3 = 3 (IO&'), xz -

Vay khéi lugng riéng cia miéng kim loai th nhat 1a 3 g/cm?3 va khdéi lugng riéng cla
miéng kim loai th( hai la 8 g/cm3.

=3 (thoad man diéu kién).
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6.34. Tinh nhdm nghiém cla cac phuong trinh sau:

a) \/Exz—(ﬁ+1)x+1=0;

b) 2x2+(J§—1)x _3+/3=0.

6.35. Goi x,, x, la hai nghiém cua phuong trinh béac hai x> — 5x + 3 = 0. Khéng giai
phucong trinh, hay tinh:

a) X; + X5
b) (x; — x,)%.
6.36. Tim hai s6 u va v, biét:
a)u+ v=15, uv=56;
b) u? + v =125, uv = 22.

6.37. Mot chiéc hdp c6 dang hinh hép chl nhat, khdng ¢é nép, ¢é day la hinh vudng,
tong dién tich xung quanh va dién tich day l1a 800 cm2. Chiéu cao ctia hép la 10 cm.
Tinh d6 dai canh day cla chiéc hop (lam tron két qua dén hang phan mudi cta cm).

6.38. Nhu cau cta khach hang déi véi moét loai 4o phong tai mot cliia hang duge cho b
phuong trinh p = 100 - 0,02x, trong dé p la gia tién cla mai chiéc 4o (nghin déng)
va x la s6 lugng ao phdng ban dugc. Doanh thu R (nghin déng) khi ban dugc x chiéc
ao phoéng la:

R = xp = x(100 - 0,02x).
H&i can phai ban dugc bao nhiéu chiéc do phéng dé doanh thu dat 120 tridu déng?
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A. TRAC NGHIEM

6.39. Piém nao sau day thudc dé thi cia ham sd y=%x2? yA
A. (1;2). B. (2; 1). X
d 0
C. (-1; 2). D. (1EJ "

6.40. Hinh 6.11 |a hai dudng parabol trong mat phang toa
dd Oxy. Khang dinh nao sau day |a ding?

o X
A.a<0<b. B.a<b<0.
C.a>b>0. D.a>0>b.
6.41. Cac nghiém cla phudng trinh x? +7x +12=0 13 b
%'r\}
A.x,=3; x, = 4. B. x, =-3; x, = 4.
Hinh 6.11
C.x, =3, x,=-4. D. x, =3, x, = 4.
6.42. Phuaong trinh bac hai ¢6 hai nghiém x, = 13va x, =25 |a
A. x*-13x+25=0. B. x*-25x+13=0.
C. x*-38x+325=0. D. x? +38x+325=0.

6.43. Goi x,, x, la hai nghiém cla phuong trinh x? - 5x + 6 = 0. Khi d6, gia tri cla bidu thic
A= x12 + x§ la
A. 13. B. 19.
C. 25. D. 5.

6.44. Chiéu dai va chiéu réng cla hinh ch{ nhat c¢é chu vi 20 cm va dién tich 24 cm? 1a

A.5cmva4 cm. B.6cmva4cm.
C.8cmva3cm. D.10cmva 2 cm.
B. TU LUAN

6.45. V& d0 thj cla cac ham sé y :gx2 va y = —gxz trén cung mot mat phang toa do.

6.46. Cho ham s6 y = ax2. Xac dinh hé s6 a, biét dd thi ham s& di qua diém A(3; 3).
V& d6 thi cla ham sé trong trudng hgp do.

6.47. Giai cac phuaong trinh sau:
a) 5x2 -6J6x+2=0;
b) 2x? —2/6x +3=0.
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6.48. Cho phuong trinh x* — 11x + 30 = 0. Goi x,, X, |a hai nghiém cua phuong trinh.
Khoéng giai phuong trinh, hay tinh:

a) X7+ X3 b) X +X5.

6.49. Tim hai s6 u va v, biét:
a) u+v =13 va uv =40, by u-v=4vauv=T77.

6.50. Cac ki su dam bdo an toan cua dudng cao téc thudng su dung codng thic
d =0,05v? +11v dé udc tinh khoang cach an toan téi thiéu d (feet) (tlic 1a dd dai quang
duding ma xe di dugc ké ti khi dap phanh dén khi xe diing lai) d&i véi mét phuong tién
di chuyén véi téc do v (dam/gid) (theo Algebra 2, NXB McGraw-Hill, 2008). Gia sU
giéi han téc dd trén mot dudng cao téc nao dé 1a 70 dam/gid. NEu mot 6 td co thé
diing lai sau 300 feet ké ti khi dap phanh thi 6 t6 dé ¢6 chay nhanh hon gidi han téc
dé cua dudng cao toc nay khéng?

6.51. Bac Huong gui tiét kiém ngan hang 100 triéu déng véi ki han 12 thang. Sau mét
nam, do chua ¢6 nhu céu sl dung nén bac chua rat sé tiét kiém nay ra ma gi tiép va
gUi thém mo6t s8 tiét kiém méi véi s8 tién 50 triéu déng, cling véi ki han 12 thang. Sau
hai ndm (ké ti khi gUi 1an dau), bac Huong nhan dugc s6 tién ca vén 1an 1ai 1a 176 triéu
déng. Tinh Iai sudt nAm cla hinh thic gui tiét kiém nay (gia si 1ai suat khéng déi trong
sudt qua trinh gui).

6.52. Hai khdi hoc sinh I6p 8 va I6p 9 cia mot trudng trung hoc ¢d s& tham gia lao dong.
Né&u lam chung thi sé hoan thanh céng viéc sau 1 gid 12 phat. NEu mdi khdi I6p 1am
riéng thi khéi 16p 9 1am xong nhanh han khéi I6p 8 la 1 gid. Hoi néu mai khéi I6p lam
riéng thi sau bao lau sé hoan thanh cong viéc?
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Chuong Tﬁ" Sﬂ .. : o THONG E
V11 RATAN SO TUONG DOI . il

"Ban cd thé co dir liéu khdong chira
thdng tin nhung ban khong thé
¢d théng tin néu thiéu di liéu."

Daniel Keys Moran,

Nha viét truyén khoa hoc (|, !
vién tudng nqudi My. ;

BANG TAN S0 v BIEU BO TAN S0

Khai nlemﬁ' Kién thic, ki nang

- Tansd « Thiét 1ap bang tdn 6, biéu d6 tan so.
- Bdng tan so « Gidi thich y nghia va vai tro cla tan sé trong thuc tién.
- Biéu d6 tan so

Véi day da liéu x,, x,,..., X, ¢6 nhiéu gia tri giong nhau thi ¢6 cach nao
biéu dién day di lieu nay thuan tién hon khéng? Chuang ta sé tim hidu
van dé nay trong bai hoc.

ﬂ BANGTAN SO

ﬁ Tén s6 va bang tan sé

550 Ban Minh mudn tim hiéu vé dy dinh ca cac ban ?(:_‘5':“" cla b:;" o
. . . : sau khi hoc xong 16p 97
hoc sinh khéi Itﬁ,p 9 tron? trL_n'ting sau If.hl t6t ngh!?p (Chi chon mat iva chion)
Trung hoc cd so. Em hay giup ban Minh thyc hién

A. Hoc Trung hoc phé théng
khéo sat y kién cla cac ban trong I16p minh theo trong nudc.

mau phiéu bén. B. Bi du hoc.
C. Bi hoc nghé.

D. Lua chon khac.
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a) Ban Minh mudn khéao sat y kién cla nhiing ai? Em da giup ban Minh khao sét
y kién cla tat ca nhing ngudi dé?
b) Liét ké day d{ liéu thu dugc va dém s6 hoc sinh theo méi lua chon.

Nhéan xét. D{ liéu ma ban Minh muén co6 la di liéu vé y kién cla tat ca hoc sinh khoi
I6p 9 trong trudng. DAy di liéu ma em thu dugc trong khao sat trén |1a mdt phan cla
di liéu ban Minh muén ¢é va dugc goi la mau di liéu. S6 gia tri ca mau di liéu dugc
goi la ¢d mau.

« Tan s6 cta mot gia tri la so lan xuat hién gia tri do trong mau di liéu.
« Bang tan sé la bang théng ké cho biét tan sd cla cac gia tri trong mau di liéu.
Bang tan so c6 dang sau:

Gia tri X, X, X,

Tan s6 m, m, m,

trong d6 m, la tan s6 cla x,, m, la tan s6 cla x,,..., m, |a tan s6 cua x,.

XY
&3 Lap bang tan s6 cho mau dii liéu thu dugc trong HD1.

Chu y. Ngudi ta con cho bang tan s6 ¢ dang cot: ¢t thi nhat ghi cac gia tri, cét thd hai
ghi tan sé cla cac gia tri do.

Pé mua giay thé thao cho cac ban nam trong I6p luyén tap chuan bi cho giai béng da
cla trudng, Huy da thu thap cd giay cla cac ban nam trong I6p va thu dugc két qua
nhu sau:

40, 36, 37, 36, 40, 38, 39, 38, 37, 36, 40, 39, 36, 38, 37, 38, 38, 37, 38, 38, 38, 36.
a) Ban Huy can mua giay cac c¢d nao? Mai loai bao nhiéu déi?

b) Lap bang tan s6 cho day di liéu trén. TU bang tan sé, cho biét ¢d giay nao phu hop
vdi nhiéu ban nam trong I6p nhat.

Giai

a) Ban Huy can mua giay véi cac ¢d 36, 37, 38, 39, 40. Giay c8 36 can 5 doéi; c¢g 37
can 4 doi: co 38 can 8 ddi; ¢6 39 can 2 doi: co 40 can 3 doi.

b) Bang tan sé:

C& giay 36 37 38 39 40

Tan s6 5 4 8 2 3

Giay c6 38 phu hgp véi nhiéu ban nam trong I6p nhat.
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Bang sau day ghi lai tén cac ban dat diém t6t vao cac ngay trong tuan cda I6p 9E, mai
diém t6t ghi tén mot 1an.

Ngay Thu Hai Thi Ba Tha Tu Thi Nam Thua Sau
Tén ban dat Binh Tuén Binh Yén Nam
diém tét Nam Théo Nam Théo

a) Trong tuédn nhiing ban nao dat diém t6t? M&i ban dat dudc may diém t6t?
b) Lap bang tan s& cho day di liéu nay. Ban nao c¢6 s8 l1an dat diém tét nhiéu nhat?

Nhan xét. Trong bang tan so, ta chi liét ké cac gia tri x, khac nhau. Cac gia tri x, nay co
thé khéng 1a sé.
Tan so ctia mot gia tri cho biét gia tri d6 xuat hién trong mau da liéu nhiéu hay it, ti dé
ta dé dang xac dinh dudc gia tri xuét hién nhiéu nhat, it nhat.

E BIEUPOTAN SO
n

ﬁ Tim hiéu vé biéu dé tan s6
354 Cho hai biéu d6 sau:

K&t qua kiém tra mén Toan K&t qua kiém tra mén Toan
15 15
12 12
L
o 10 3 & 10
= 6 S 8 6
i) 5 4 . o 5
- 3 I o 4
3
o L i N DI
6 7 8 9 10 6 7 8 9 10
Diém Diém
Hinh 7.1. Biéu d6 A Hinh 7.2. Biéu d6 B

a) Poc va giai thich méi biéu dd trén.

b) Hai biéu d6 trén cé biéu dién cing mét di liéu khdng? Lap bang théng ké cho di
liéu dé. Bang thdng ké thu dugc co6 phaéi 1a bang tan sé hay khong?

Biéu dbé tan sé dang
doan thang con goi la da

giac tan sé (frequency
polygon).

Biéu dé biéu dién bang tan s6 dudc goi la
biéu dé tan s6. Biéu db tan s6 thudng gap la
biéu dé tan sé dang cot (H.7.1) va bidu dé
tdn s6 dang doan théng (H.7.2).
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Nhéan xét.
e Biéu do tan s& dang cot chinh 1a biéu dé cot véi truc diing biéu dién tan sé.
D& vé biéu dé tan sé dang doan thang ta thuc hién theo cac budc sau:

Budc 1. V& truc ngang dé biéu dién cac gia tri trong day di liéu, vé truc ding thé hién
tan so.

Buéc 2. V6i mbi gia tri trén truc ngang va tan sé tuong ting ta xac dinh mot diém. Néi
cac diém lién tiép véi nhau.

Budc 3. Ghi chl gidi cho cac truc, cac diém va tiéu dé cla bidu db.

Ban Binh thong ké s6 anh, chi, em rudt clia cac ban trong I6p va thu dugc bang sau:
Sé anh, chi, em rudt 0 1 2 3
Sé ban 8 19 6 4

V& biéu db tan s6 dang cot va biéu dé tan sé dang doan thang biéu dién bang théng
ké trén.

Giai

« V& bidu dé tan s8 dang cot (H.7.3).

Ban c6 may anh, chi, em ruét?

19
1 0 1 2 3
S6 anh, chi, em rudt
Hinh 7.3
« V& biéu dé tan s6 dang doan thang.
Budc 1. Vé cac truc (H.7.4).
Budc 2. Xac dinh cac diém va ndi cac diém lién tiép v6i nhau (H.7.4).

Budc 3. Ghi chl gidi cho céc truc, cac diém va tiéu dé cla biéu dé (H.7.5).

(¥
=

-
o

S& hoc sinh
o

o

Ban c6 mdy anh, chi, em rudt?
20 20 -

19

N\

15

N\
o/ \

Sé hoc sinh

0 0 T T T T
0 1 2 3 0 1 2 3
Sé anh, chij, em rudt
Hinh 7.4 Hinh 7.5
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Luyén tap 2
Bang tan sd sau cho biét sd hoc sinh cla I6p 9D du doan ddi béng vo dich World
Cup 2022 trudc khi giai ddu bat dau.

Doi bong Brazil Anh Phap Argentina

S0 ban du doan 8 15 12 5

Vé biéu dé tan s6 dang cot va biéu db tdn s6 dang doan thang biéu dién bang
tan so trén.
1’? Tranh luan

Biéu dd cét sau biéu dién nhiét dé trung binh thang Sau tai ba tinh, thanh phé cla Viét
Nam nam 2021.

Nhiét d6 trung binh thang Sau nam 2021

35
30 -
25
20 -
15 -
10 -
5 -
0-

31,6 31,1

Pay la bi€u dd
tan sé.

19.6 Pay khéng phai la
bi€u dd tan s6.

Nhiét dé (°C)

Ha Noi PaNang Lam Dong
Tinh, thanh phé

Hinh 7.6 (Theo Téng Cuc Théng ké — nay la Cuc Théng ké)
Em dng hd Vudng hay Tron? Vi sao?

BAITAP

7.1. Mét nhém hoc sinh da khéo séat y kién vé y thic gild gin vé sinh céng cdng clla céac
ban trong trudng véi cac muc danh gia Tét, Kha, Trung binh, Kém va thu dugc két qua
nhu sau:

T6t, Trung binh, T6t, Trung binh, Kha, Tét, Kha, T6t, T6t, Kha, Trung binh, Kém, Kha,
T6t, Kha, Tét, Trung binh, Kha, Tét, Tét, Tét, Kha, Kém, Trung binh, Tét, Kha, Tét,
Kha, Tét, Kha, Kha.

a) Lap bang tan sé cho day d liéu trén.

b) TU bang tan s6, hay cho biét mic danh gia nao chiém uu thé nhét. Vi sao?
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7.2. Cho biéu dé tranh biéu dién s6 luong hoc sinh trong |6p dang ki tham gia cac cau
lac b6 cua trudng nhu sau:

Cau lac bd vo thuat Cau lac bo tiéng Anh Cau lac bd nghé thuat

afaYa¥aYala AAB888884 388884

(Méi & biéu dién cho 1 hoc sinh)
Lap bang tan s6 cho dii liéu dugc biéu dién trong biéu dé tranh trén.

7.3. Biéu dé Hinh 7.7 cho biét s ngay sl dung phuong tién dén trudng cla ban Mai
trong thang Chin. Lap bang tan sé cho di liéu dugc biéu dién trén biéu dé.

Phudng tién dén trudng cua Mai S8 lugng céac loai 6 td
15 —
210
@ 9 s
5
3
U T T T T -
Xe Xe Xe Xe 16cho
. 4 chd 7 chd 9chd  trd1én
Xe buyt Xe may Xe dap
Phuong tién dén trudng Loai xe
Hinh 7.7 Hinh 7.8

7.4. Ngudi ta théng ké cac loai 6 t6 chay qua mét tram thu phi trong 1 gi& va vé dugc bidu
dd tan s nhu Hinh 7.8.

a) Lap bang tan s cho di lidu dugdc bidu dién trén biéu dé.
b) TU bang tan s, hay cho biét loai xe nao di qua tram thu phi nhiéu nhat.

7.5. Bang théng ké sau cho biét sd lugng céac thién tai xay ra tai Viét Nam giai doan
1990 — 2021.

Loai thién tai | Han han | Bénh dich Ld lut Sat |6 déat Bao

S6 lugng 6 9 71 6 94

(Theo vietham.opendevelopmentmekong.net)

Vé biéu dé tAn s& dang c6t va biéu dé tAn sé dang doan thang biéu dién bang théng
ké trén.
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BANG TAN SO TUONG BOI VA BIEU BO TAN SO TUONG DOI

Khai niém, thuat ngir Kién thirc, ki ndng
- Tan s6 tuang doi - Thiét lap bang tan s6 tuong d6i, biéu A6 tdn s6 tuong d6i.
- Bdng tan s tuong ddi - Gidi thich y nghia va vai trd ca tan sé tuong d6i trong thuc tién.

O bai trudc chung ta da dugc hoc cac cach biéu dién day dd liéu dé
dé dang thay dugc tan sé xuéat hién cia madi gia tri trong day. Trong bai
nay, chung ta sé tim hiéu cac cach biéu dién day di liéu dé dé dang
thay dugc ti 1€ xuat hién cla cac gia tri trong day.

n BANGTAN SO TUONG POl

,6 Tan sd tuong déi va bang tan sé tucng ddi

LEE) Co mét ti kin dung 10 qua béng cé cuing kich thudc va khéi lugng, mbi qué cé mét
trong cac mau xanh, dé hodc vang. Thuc hién 30 1an I&y bong, mbi Ian 1ay 1 qua,
ghi lai mau qua bong dudc lay ra sau dé tra lai bong vao tui va tron déu.

a) Tu d{ liéu ghi lai, cho biét tan s6 xuat hién cla cac qua bong mau xanh, do,
vang. Lap ti s6 gilia tan sé va sd lan lay bong.
b) Boan xem trong tui s6 lugng béng cé mau gi 1a it nhat, nhiéu nhat.

Cho x,, X,..., X, |a cac gié tri khac nhau cia mau di liéu c6 n.

Tan s6 tuong déi f,cla gia tri x; la ti s6 gidia tan s6 m, cla x; véi n.

Bang sau day dugc goi la bang tan sé tudng doi:

Tan sé tuong

Gia tri X - Xy d6i con goi 1a
Tan s6 tuong doi f, f, tan suét.
o # 5 m = & aF A >
6don=m + . +mvaf =?1-100% la tan s6 tuong ddi cua x;,...,
m = e aF a0 >
f, =—%-100% la tan s& tuong déi cla x,.
n

M

g Lap bang tan s6 tudng ddi cho day dd liéu thu duge trong HD1.

Chu y. Ngudi ta con cho bang tan so tuong doi 6 dang c6t: cot thl nhat ghi cac gia tri,
cot thi hai ghi tan sé tuong déi clha cac gia tri do.

/1.1 Thu thap di liéu vé chat lugng khéng khi tai mét dia diém trong 30 ngay
mua xuan cho két qua nhu sau:
M1, M1, M2, M2, M2, M2, M1, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2, M2,
M4, M1, M3, M3, M3, M4, M4, M1, M1, M1, M1, M3, M3, M3, M1.
(M1:T6t; M2: Trung binh; M3: Kém; M4: Xdu)
38



a) Lap bang tan sé tuong déi cho day di liéu trén.

b) Trong moét ngay xuan, kha nang cao nhat dia diém nay c6 chat lugng khéng khi
muc nao?

Giai
a) Téng s6 ngay quan sat 1a n = 30. S6 ngay ¢6 chét lugng khong khi & cac mic M1,

M2, M3, M4 tuong tng la m, =9, m,=12, my=6, m, = 3. Do dé6 céac tan s6 tuang doi
cho cac muc M1, M2, M3, M4 |an luct |a:

f, = %-100% =30%; f, = %-100% =40%; f, =%-100% =20%; f, =3—%+100% =10%.

Ta ¢6 bang tan sé tuong déi sau:

Chat lugng khéng khi M1 M2 M3 M4
Téan s6 tuong doi 30% 40% | 20% 10%

b) Trong mot ngay xuan, kha nang cao nhét 1a dia diém nay co chét lugng khong khi
& muc M2, tic la mic Trung binh.

Nhéan xét. Tan s6 tuong déi cha moét gia tri la udc lugng cho xac suat xudt hién gia tri do.

Ty rER I'""C-".d-' el

Quay 50 lan mot tam bia hinh tron dudce chia thanh
ba hinh quat véi cac mau xanh, dé, vang. Quan sat
va ghi lai mdi tén chi vao hinh quat c6 mau nao khi
tam bia dung lai. Két qua thu dugc nhu sau:

Xanh: W Wt
Poé: MM M
Vang: MM

a) Lap bang tan sé tucgng déi cho két qua thu dugc.
b) Udc lugng xac suat mii tén chi vao hinh quat mau dé.

ﬂ BIEU DO TAN SO TUONG POI

ﬁ Tim hiéu vé biéu dd tan s6 tuong doi

m C6 ba phuong an thi dau tai giai bong da khéi I6p 9 clia mét truéng nhu sau:
Phuong an 1: Cac doi ddu vong tron, tinh diém:;
Phuong an 2: Chia cac doéi thanh hai bang, méi bang |ay hai ddi vao tran ban két;
Phuong an 3: Cac doi béc tham ghép cap, dau loai tryc tiép.
Ban t6 chtic da lay phiéu khéo sat y kién. K&t qua dudc Binh va Nam biéu dién
béng cac biéu dé nhu sau:

39



Ti lé ing hd cac phudng an thi dau Ti Ié ing hd céc phudng an

thi dau
80% 615
60% .
= 40%
P 20% ﬁ 11% B Phudng an 1
0% I W Phuong an 2
Phuong an Phudng an Phuong an Phuong an 3
1 2 3
Phudng an thi dau
Hinh 7.9. Biéu d6 cot Hinh 7.10. Biéu dé hinh quat tron

a) Poc va gidi thich méi biéu dé trén.

b) Lap bang tan sé tuong doi cho két qua khao sat y kién.
« Bidu dé bidu dién bang tan s8 tuong ddi dugc goi la biéu dé tan sd tuong déi.
Dang thuéng gép cGa biéu d tan s tuong déi la biéu dd cot va biéu dé hinh quat tron.
+ Dé v& biéu dd hinh quat tron ta thuc hién theo cac budc sau:

Budc 1. Xac dinh s8 do cung tuong ting clia cac hinh quat dung dé biéu dién tan
s6 tuong ddi cla cac gia trj theo cong thic 360°- f véii=1,., k.

Budc 2. Vé hinh tron va chia hinh tron thanh cac hinh quat ¢é s6 do cung tuong
ung dugc xac dinh trong Budc 1.

Budc 3. Binh dang cac hinh quat tron (thudng bang cach tdé mau), ghi tan so tudng
ddi, chu giai va tiéu dé.

el o
‘ A T ¥ 1-'-. - 3!"" [ )
- 1 >

Cho bang tan sé tuong ddi vé loai phim yéu thich cla céc hoc sinh trong I16p 9A nhu sau:

Loai phim Hai Khoa hoc vién tuéng Kinh di

Ti Ié ban yéu thich 50% 37,5% 12,5%

V& biéu do hinh quat tron biéu dién bang tan sé tuong ddi trén.

Giai

Budc 1. Xac dinh s6 do cung tuong Ung cla cac hinh quat biéu dién céac tan sé tuong
ddi cho moi loai phim:

Hai: 360° - 50% = 180°;

Khoa hoc vién tudng: 360° - 37,5% = 135°;

Kinh di: 360°- 12,5% = 435°.
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Budc 2. Vé hinh tron va chia hinh tron thanh cac hinh quat (H.7.11).

Ti 18 hoc sinh yéu thich cac loai phim

B Hai
B Khoa hoc vién tudng
W Kinh di

Hinh 7.11 Hinh 7.12
Budc 3. Binh dang cac hinh quat tron, ghi ti 1é phan tram, chu giai va tiéu dé (H.7.12).

Bang tan s6 tuong déi sau cho biét ti 1& hoc sinh danh gia dé kho cta dé thi hoc ki mén
Toan theo cac muc doé.

Panh gia R4t kho Khé Trung binh Dé
Tilé 10% 25% 45% 20%

V& biéu dd hinh quat tron biéu dién bang tan sé tuong ddi nay.

1% Tranh luan

Ban Binh phat phiéu (H.7.13) ldy y kién binh chon cla 40 ban trong I6p vé dia diém di
da ngoai. K&t qua ban Binh thu dugc nhu sau:

Vudn Vuon Vuodn
Dija diém | quécgia | quéc gia quoc gia PHIEU BINH CHON DIA PIEM
Ba Vi CatBa | Cuc Phuong b1 DA NGOAI
Ti1& ban (Ban c6 thé Iya chon nhiéu hon
binh ChQn 70% 30% 50% 1 dia diém)
A. Vudn quéc gia Ba Vi.
T6 s& dung biéu Khéng dugc. Cau B. Vudn quéc gia Cat Ba.
db hinh quat tron i an R . PRI
dé bidu dién bang phai dung biéu dé C. Vudn quéc gia Clc Phuong.

théng ké nay. cot dé biéu dién. \Q

Hinh 7.13

Y kién clia ban thé nao?
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7.6. LGp 9A c0 40 ban, trong doé 20 ban mac ao ¢ M, 13 ban mac ao ¢4 S, 7 ban mac ao
cd L. Hay lap bang tan s6 tuong ddi cho di liéu nay.

7.7. Bidu dé tranh sau day biéu dién s& lugng hoc sinh I6p 9B binh chon phdn mém hoc
truc tuyén dugc yéu thich nhat:

Skype AAA
Zoom AAAAAAAAARAAA
Google Meet | ARARAAARA

(Mbi & biéu dién cho 2 hoc sinh)
L4ap bang tan s6 tuong ddi cho di liéu dugc biéu dién trong biéu dé tranh trén.

7.8. Quay 150 lan mét tdm bia hinh tron dugc chia thanh bén hinh quat véi cac mau xanh,
dé, tim, vang. Quan sat mai tén chi vao hinh quat mau gi va ghi lai, thu dugc két qua sau:

Mau Xanh Do Tim Vang

S6 lan | 60 30 40 20

a) Lap bang tan sé tuong ddéi cho di liéu trén.

b) Udc lugng cac xac suat mii tén chi vao hinh quat mau xanh, mau vang.
c) V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan s6 tuong déi thu dugc & cau a.

7.9. Theo Téng cuc Théng ké, vao nam 2021 trong s6 50,5 triéu lao ddng Viét Nam ti 15
tudi trd 1én co 13,9 triéu lao doéng dang lam viéc trong linh vyc ndng nghiép, lam
nghiép va thuy san; 16,9 triéu lao dong dang lam viéc trong linh viyc céng nghiép va
xay dung; 19,7 trieu lao déng dang lam viéc trong linh vuc dich vu.

a) Lap bang tan sé tuong déi cho di liéu trén.

b) V& biéu dé hinh quat tron biéu dién bang tan sé tuong déi thu dude & cau a.

¢) Tinh ti 1& lao ddng khdng lam viéc trong linh vuc ndng nghiép, 1am nghiép va thuy san.
7.10. Bang thdng ké sau cho biét ti 1& tang truéng GDP nam 2022 theo khu vuic kinh té.

Khu vyc kinh t§ | '\ong nghiép, 1am | Cong nghiep va Dich vy
nghiép va thuy san xay dung
Muc tang truéng 3,36% 7,78% 9,99%

(Theo Téng cuc Théng ké)
a) Bang théng ké trén cé la bang tan sé tuong déi hay khéng?

b) Lua chon loai biéu dé thich hop va biéu dién bang théng ké trén bang loai biéu dé do.
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LUYEN TAP CHUNG

| Vidul

- M6t van dong vién ban 30 vién dan vao bia véi cac diém sé thu dugde nhu sau:
10,8,9,9,10,9,9,9,8, 7,10, 10, 9,8, 7,10,9,8,7,9, 9,9, 10,9, 10, 8, 9, 8, 8, 10.
a) Lap bang tan s6 va tan sé tuong ddi cho day d liéu trén.
b) V& biéu dé tdn s dang doan théng cho béng tan s6 thu dudc & cau a.

Giai
a) S6 lan van déng vién dugc 10, 9, 8, 7 diém tuong ting la 8, 12, 7, 3. Ta ¢é bang tan
sd sau:

Diém | 10 9 8 7]

Tan sb 8 12 7 3

Téng s6 Ian bén la n = 30.
Ti 16 duge 10, 9, 8, 7 didm tuong Ung la :—0-100%226,7%;%-100%=40%;

l. 100% ~ 23,3%,; % -100% =10%.

30

Ta c¢6 bang tan s tudng déi sau:
Diém 10 9 8 7
Téan s6 tuong doi 26,7% 40% 23,3% 10%

b) V& biéu dé tAn s6 dang doan thang (H.7.14).

Két qua ban sang cua van déng vién
14
- 12
10
‘ig B 7
< 6 ¥
= o4 -
2
0 | | 1 |
10 9 8 7
Diém
Hinh 7.14
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.17 Bang thdng ké sau cho biét s& Iugt mugn cac loai sach trong mét tuan tai thu
vién ctia mét trudng Trung hoc co sé.

Loai sach | Sach gido khoa | Sach tham khdao |  Truyén ngén Tiéu thuyét

S6 lugt 20 80 70 30

a) Lap bang tan sé tuong déi cho bang théng ké trén.

b) V& biéu dé hinh quat tron biu dién bang tan sé tuong déi thu dugc & cau a.

Giai

a) T8ng s8 lugt mugn sach 1a 20 + 80 + 70 + 30 = 200.

Ti 1& lugt muon sach gido khoa, sach tham khao, truyén ngén, tiéu thuyét tuong Ung la

ﬂ-1 00% = 10%; ﬂ-ﬂlljlf:u'%*’c. = 40%; l-100""/&» =35%; 30 -100% =15%.
200 200 200 200
Ta c6 bang tan sé tuong déi nhu sau:
Loai s4ch Séach gido khoa | Sach tham khdo | Truyén ngén | Tiéu thuyét
Tan sob tuong doéi 10% 40% 35% 15%
b) SO df cu'r:g tgdﬁng an c'ua’cac hinh N miign e loal sich
quat bieu dien ti l¢ cac loai sach dugc tai thu vién
mugn la:

Sach giao khoa: 360° - 10% = 369
Sach tham khao: 360°-40% = 144°;
Truyén ngan: 360°-35% = 126°;

Tiéu thuyét: 360°-15% = 54°,

Biéu dé hinh quat trdn nhu Hinh 7.15.

B Sach giao khoa
W Sach tham khao
W Truyén ngan

B Tiéu thuyét

Hinh7.15

7.11. Bang théng ké sau cho biét sé lugng hoc sinh cla I6p 9B theo muc dd can thi.

Muc dé Khéng céan thi Can thj nhe Can thj vua Can thi nang

Sé hoc sinh 10 13 12 5

a) Lap bang tan sé tudng ddi cho bang thdéng ké trén.
b) Pa s6 hoc sinh cla I6p 9B can thi hay khéng can thi?

44



7.12. Ti & binh chon céac tiét muc van nghé clia cac |6p 9A, 9B, 9C, 9D tham gia hdi dién
van nghé khdi I6p 9 nhu sau:

Lép 9A 9B 9C 9D
Ti 1& hoc sinh binh chon 35% 25% 30% 10%

Biét ring c6 300 hoc sinh tham gia binh chon. Lap bang tan s6 biéu dién s6 hoc sinh
binh chon cho tiét muc van nghé cta mai 16p.

7.13. Ban Hoang khéao sat y kién cla cac ban trong t6 vé chét lugng phuc vu cla céng tin
trudng thu dugc két qua sau:

A, B C,B A A B, A B,A,
trong dé A la muc Tét, B la mic Trung binh, C |a mic Kém.
Hay lap bang tan s6 va bang tan sé tuong déi biéu dién két qua ban Hoang thu duogc.
7.14. Biéu dd co6t Hinh 7.16 cho biét ¢& giay cla cac ban nam khdi I6p 9 trong trudng.

Cad giay chia cdc ban nam khéi I16p 9

40 37
35 |
30
£ 30
B 25
20
< 0 5
S 10 10
: |
G T L] T ]
36 37 38 39 40
Cd giay
Hinh 7.16

Lap bang tan s& va bang tan sé tuong déi cho dif liéu dugc biéu dién trén biéu dé.

7.15. Cho bang tan s6 sau:

Diém thi mén Toan 6 7 8 9 10

S6 hoc sinh | 5 8 12 10 4

V& biéu db tan s dang doan thang cho bang tan sé trén.
7.16. Theo ddi thoi tiét tai mot diém du lich trong 30 ngay ngudi ta thu dugc bang sau:

Thoitiét | Khéngmua | Muanhd | Mua to
S6 ngay 10 8 12

a) Lap bang tan sd tuong ddi va vé bidu dé hinh quat tron biéu dién bang tan sé tuong
doi thu dugc.

b) Udc lugng xac suat dé maot ngay trdi c6 mua & diém du lich nay.
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BANG TAN SO, TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM
VA BIEU DO

Bai 24

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki nang

- Bang tdn s6 ghép nhém - Thiét lap bang tin sé ghép nhém, bang tan sé tuong doi

- Bang tan s6 tuong d6i ghép nhom ghép nhom.

. Biéu @6 tdn s6 tuong d6i ghépnhom Ve bieu do tan so tuong doi ghép nhom.

Dé tim hiéu vé thdi gian ty hoc trong
ngay clta hoc sinh, giao vién chi nhiém ) Moi ::Th"; tt:ﬁn ;?tdinh ]
I6p 9C da phat phidu hoi theo mau ben |20 hieu thal glan de trhoe

. . A. TU 0 dén dudi 1 gid.
¢ho cac ban trong Idp. B. TU 1 dén dudi 2 gid.

Chang ta biéu dién dd ligu thu duge nhu | C.Tu2déndudidgis.
thé nao? Hay cung tim hiéu trong bai D. Tu 3 dén dudi 4 gid. f_/
hoc nay! st

ﬂ BANGTAN SO, TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

,6 Tim hiéu bang tan sé ghép nhém va bang tan sé tuong déi ghép nhém

3550 Giao vién chll nhiém 16p 9C da thu dudc két qua nhu sau: Thdi gian ty hoc dudi
1 gig c6 10 ban; ti 1 gid dén dudi 2 gid c6 15 ban; ti 2 gid dén dudi 3 gid co6 8 ban;
tU 3 gid dén dudi 4 gid c6 7 ban. Dua vao dd liéu trén, hay hoan thién cac bang

sau vao va:

Thai gian (gio) | [0;1) | [1;2) | [2:3) | [3;4) Nhom s6 liéu
P, [a; b) la nhom

Tén s6 ? ? ? ? gdm cac sé

lieu 16n han
hoadc bang a
va nho han b.

Bang 7.1

Thei gian (gid) .[0;1) [1;2) | [2;3) | [3;4)

Tan soé tuong déi | 7 ? ? ?

Bang 7.2
Bang 7.1 dudc goi la bang tdn sé ghép nhém, bang 7.2 dudc goi la bang tan sé tuong
déi ghép nhém.

Trong nhiéu trudng hgp, ta khé biét gia tri chinh xac cla sé liéu ma chi biét né thudéc mot
nhém s6 liéu nao dé. Nném sé liéu thudng gap la [a; b), trong dé a la dau mut trai, b la
dau mut phai.
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Bang tan s6 ghép nhém 1a bang tan sé clia cac nhém sé liéu:

Nhom

[a; a,)

[a,; a,)

[a,;

ah’+1)

Tan sf6

il

i

m

K

Téan s6 m,cla nhém [a; a,.,) la s6 gia tri cia mau sé liéu I6n hon hodc bang a,

vanho hon a,_,.

Bang tan sé tuong déi ghép nhom la bang tan sé tuong ddi clia cac nhém s liéu:

Bdng 7.3. Bang tdn s6 ghép nhém

Nhom

[a;; &)

(a,; a;)

2, a,q)

Téan s6 tuong

doi f

f

e

Bang 7.4. Bang tan sé tuong déi ghép nhém
trongdén=m, + ..+ m_va

m 5 3 i e 7 e
f, = —1.100% la tén s& tudng ddi cia nhom [a,; a,),..,

n

f = %.100% la tan s6 tuong déi cGa nhém [a,; a,,,).

m Po chiéu cao (don vi 1a cm) cla hoc sinh 16p 9C cho két qua nhu sau:

156 157 164 166 166 165 157 154 155 158 160 163 163

161 162 159 159 160 160 160 159 158 160 160 158 163

162 162 162 161 162 161 163 161 163 161 164 166 165 165.
Lap bang tan s6 ghép nhém va bang tan sé tuong déi ghép nhém cho méu sé liéu nay
v@i cac nhom [155; 158), [158; 161), [161; 164), [164; 167).
Giai. S6 hoc sinh c6 chiéu cao ti 150 cm dén dudi 158 cm la 5 hoc sinh; tif 158 cm
dén dudi 161 cm la 12 hoc sinh; tir 161 cm dén dudi 164 cm la 15 hoc sinh; ti 164 cm

dén dudi 167 cm la 8 hoc sinh. Do dd, tan s6 tudng ing véi cac nhom la m, =5, m, = 12,
m, = 15, m, = 8. Ta ¢6 bang tan s6 ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm)

[150; 158)

[158: 161)

[161: 164)

[164; 167)

S6 hoc sinh

5

12

15

8

Téng s6 hoc sinh trong I16p 1a n=5 + 12 + 15 + 8 = 40. Ti & hoc sinh ¢6 chiéu cao tu

150 cm dén dudi 158 cm 1a 45—0-1oo°/n=12,5%; i 158 cm dén dudi 161 cm 1a

%400%:30%; tir 161 cm dén dudi 164 cm I %.100%:315%; ti 164 cm dén

dudi 167 cm la %-100% =20%. Ta c6 bang tan sé tudng déi ghép nhém nhu sau:

Chiéu cao (cm)
Téan s6 tuong doi

[150; 158)
12,5%

[158; 161)
30%

[161; 164)
37,5%

[164; 167)
20%
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|| Cho bang tan s8 ghép nhém vé tudi tho clia mdt s6 ong mat cai nhu sau:

Tudi tho (ngay) [30; 40) | [40; 50) 50 60)
Tan s 12 23 15

a) Boc va giai thich bang théng ké trén.
b) Lap bang tan sé tuong déi ghép nhém cho bang thong ké nay.

1. "7 Chi s8 chat lugng khong khi (AQI) cho biét tinh trang chat lugng khéng khi va
muc dd anh hudng dén suic khoé con ngudi. Chat lugng khéng khi la Tt néu AQI ti 0
dén dudi 50; |a Trung binh néu AQI tu 50 dén dudi 100; |a Kém néu AQI tiu 100 dén
dudi 150; la Xdu néu AQI tt 150 dén dudi 200. Chat lugng khéng khi tai Ha Noi tu
ngay 4-2-2023 dén 5-3-2023 dugc cho nhu sau:
Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh, Trung binh,Trung binh,
Trung binh, Trung binh, Kém, Kém, Kém, Kém, Xau, Xau, Kém, Xau,
Xau, Xau, Kém, Kém, Kém, Kém, Kém, Xau, Kém, Xau, Xau, Xau, Xau, Xau.
(Theo igair.com)

Lap bang tan s ghép nhém va bang tan sé tuong ddi ghép nhém theo chi sé AQI cho
day da liéu trén.
Giai. C6 8 ngay chat lugng khéng khi & mic Trung binh tuong (ng véi chi s6 AQI tu
50 dén dudi 100; cé 11 ngay chat lugng khéng khi & mic Kém tuong ung vdéi chi s6
AQI tlr 100 dén dudi 150; cé 11 ngay chét lugng khéng khi & mlc X4u tuong (ng véi
chi s6 AQI tir 150 dén dudi 200. Ta c6 bang tan s6 ghép nhém sau:

/Chis6AQl | [50;100) | [100;150) | [150;200) |

| Tén s8 | 8 | 11 | 11 |

Ti 18 ngay c6 chét lugng khdng khi & mic Trung binh 1a % - 100% =~ 26,6%; & mUc

Kém la ﬂ 100% =~ 36,7%; & muc Xau la ﬂ 100% =~ 36,7%. Ta c6 bang tan so

30 30
tuong déi ghép nhdém sau:
'Chi s6 AQI (50: 100) [100: 150) | [150: 200)
' Tén s6 tuong d6 26,6% | 36,7% 36,7%

yer Ch| sé phat trién con ngudi (HDI) la chi tiéu tong hdp phan anh cac mat
lhu nhap suc khoé, gido duc cla ngudi dan trong mot qudc gia. Cac nudc va vung
|anh thé trén thé giéi dugc chia thanh bén nhém theo HDI: Nhém 1 (rdt cao) ¢6 HDI tis
0,8 trg 1&én; Nhém 2 (cao) ¢6 HDI ti 0,7 dén dudi 0,8; Nném 3 (trung binh) c¢6 HDI tii
0,55 dén dudi 0,7; Nném 4 (thap) c6 HDI dudi 0,55. Nam 2021, chi s6 HDI cta 11
quéc gia Déng Nam A nhu sau:

0,939 0,829 0,803 0,8 0,705 0,703 0,699 0,607 0,607 0,593 0,585.
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Dua vao di liéu trén, hay hoan thanh bang tan sé ghép nhém sau:

Chi s6 HDI [0; 0,55) [0,55; 0,7) [0,7; 0,8)

[0,8; 1,0)

Tan so ? ? ?

?

E BIEU DO TAN SO TUONG POI GHEP NHOM DANG COT

3
}3 Tim hiéu vé biéu dé tan sé tuong ddi ghép nhém dang cot

357 Biéu d6 Hinh 7.17 cho biét ti 1& can nang clia 62 tré so sinh tai mot bénh vién.

Ti 1& can nang cua tré sd sinh
30% -
25% - 24,2%

20% -

tuogng doi

15% -

i

10% -

an so

9%
0%

T

2,5 2,7 2.9 3,1 3,3 3,5 3,7
Céan nang (kg)

3,9 4.1

Hinh 7.17

a) Doc va giai thich sé lidu dugc biéu dién trén biéu dé.

b) Lap bang théng ké cho s6 liéu dugc biéu dién trén biéu dé. Bang théng ké do

c6 phai la bang tan so tuong déi ghép nném khéng?

« Biéu dé tan sé tuong ddi ghép nhém dang cot 1a biéu dé gém
cac cot lién nhau dé biéu dién bang tan sé tuong déi ghép
nhém. Trong bidu dé nay, chidu cao méi cot biéu dién tan s
tuong ddi cta nhom s liéu.

« D& vé biéu dé tAn sé tuong ddi ghép nhém dang cot biu dién
bang tan sé tudng déi ghép nhom véi cac nhém sé liéu co dod
dai bang nhau ta thuc hién theo cac budc sau:

Buéc 1. Ve tryc didng, truc ngang. Trén tryuc dung xac dinh don
vi d0 dai phu hgp vdi cac tan so tuong déi. Trén truc ngang xac
dinh cac nhém sé liéu can biéu dién.

Budc 2. Dung cac hinh cét (ké nhau) (ng véi cac nhém di liéu,
mdi hinh ¢dt ¢6 chiéu cao bang tan sé tuong déi ciia nhdm sé liéu.

Budc 3. Ghi chu giai cho cac truc, cac cot va tiéu dé cho biéu dé.

Biéu dé tan s8
tuong doi (tan sd)
ghép nhém dang
cot con goi la
t6 chiic dé
(histogram).

Chu y. Trong biéu dé trén, néu chiéu cao mdi cot biéu dién tan sé clia nhém s liéu thi

ta c6 biéu dé tAn s6 ghép nhém dang cot.
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V& biéu dé tan sé tuong déi ghép nhém dang cét cho bang théng ké sau vé thdi gian

di tU nha t&i trudng cta mot sé ban trong I6p 9D.

Thai gian (phut)

[5; 10)

[10; 15)

[15; 20)

[20; 25)

Tén s6 tuong doi

20%

37,5%

30%

12,5%

Giai

Buéc 1. V& cac truc clia biéu dd, xac dinh don vi do dai trén truc ding, cac nhém trén

truc ngang (H.7.18).

Budc 2. Dung céac hinh ¢4t ké nhau Uing véi cac nhom sé liéu (H.7.18).

15 20

25

Hinh 7.18

Budc 3. Ghi cha giai cho céc truc, cac ¢ot va tiéu dé cla bidu dé (H.7.19).

I
o

N W
o O

tuong déi (%)

an so
—
o O

T

5

1

0

37,5

30

15 20

Thdai gian (phut)

Thdi gian dén trudng cua cac ban trong I6p

25

V& biéu db tan sé tuong déi ghép nhém dang codt cho bang sau vé chiéu cao clia mot

s6 cay cha la gidng 3 thang tudi.

Hinh 7.19

Chiéu cao (cm)

[30; 34)

[34; 38)

[38; 42)

[42; 46)

Tan so6 tudng doi

20%

35%

30%

15%
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tj BIEU DO TAN SO TUONG POl GHEP NHOM DANG POAN THANG

P& bidu dién bang tan sé tuong d&i ghép nhém ta cling ¢6 thé dung biéu dé tan sé
tuong dodi ghép nhém dang doan thﬁng.

Lo

. Cach vé biéu d8 tin s8 tuong d6i ghép nhém dang doan thing

Pé vé biéu do tan sd tuong ddi ghép nhom dang doan thang cho mau s liéu ghép
nhém, ta thuc hién theo cac budc sau:

Budc 1. Chon gia tri x; =% dai dién cho nhém sé liéu la; a;, () Vvoii=1,2,., k

Budc 2. V& truc ngang dé biéu dién cac gia tri dai dién cho cac nhém sé liéu, vé truc
ding thé hién tan sé tuong dai.

Budc 3. V6i moi gia tri dai dién x, trén truc ngang va tan sé tuong doi f, tuong Ung,
ta x4c dinh moét diém M, (x; f). NGi cac diém lién tip véi nhau.

Budc 4. Ghi chi giai cho cac truc, cac diém va tiéu dé cla biéu dé.
Chu y. Trong cach vé biéu dé trén, néu thay tn sé tuong ddi bang tan sé thi ta ¢ biéu dé

tdn s6 ghép nhém dang doan thang.

Cho bang tan s& tuong ddi ghép nhém sau vé tudi tho clia mét loai bong dén.

Tudi tho (nam) [1;1,5) | [1,5:2) | [2:25) | [253) | [3;35)
T4n s6 tuong déi 15% 20% 30% \ 25% 10%

Vé biéu dé tan s6 tuong ddi ghép nhém dang doan thang cho bang théng ké trén.
Giai
Buéc 1. Chon gia tri dai dién cho cac nhom s6 liéu ta cé bang sau:

Tuditho (nam) | 125 | 1,75 | 225 | 275 | 325 |
‘TénsStuongddi | 15% | 20% 30% | 25% | 10%

Budc 2. Vé cac truc (H.7.20).
Budc 3. Xac dinh cac diém, ndi cac diém lién tiép véi nhau (H.7.20).

30 -
25
20
15
10
5
0

1,25 1,75 2,25 2,75 3,25

Hinh 7.20
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Buéc 4. Ghi chu gidi cho cac truc, cac diém va tiéu dé cla biéu dé tan sé tuong déi
ghép nhém (H.7.21).

Tuéi tho béng dén
30

E 30 N
:Eg — 20
T 20
[=)
10
2 10
L=
w
=
(0
'._

1,25 1,75 2,25 2,75 3,25

Tudi tho (nam)

Hinh 7.21

Chuy. Trén truc ngang ta ciing c6 thé dién cac nhém sé liéu thay cho céc gia tri dai dién.

m Cho bang tan sé ghép nhém sau vé thdi gian goi (phut) cia moét sé cude
dién thoai.

Thai gian (phut) [05;2,5) | [2,5;4,5) | [4,5:65) | [65:8,5) |[8,5;10,5)
l

S0 cubdc goi 6 14 | 20 12 -

Vé biéu d6 tAn s6 tuong d6i ghép nhém dang doan thang cho bang théng ké trén.

(Do thém

Dé biéu dién bang tan s6 tuong déi ghép nhom vdi cac nhém [a; a,,), i= 1, 2,..., kco do dai
I.= a_ . — a khéng bang nhau béng biéu dé tan s6 tuong déi dang cét ngudi ta dung cac cét

- - A ~ .1 = f' - b o - ] F n - 4 o i
co day bang /;, va chiéu cao la Y ZIL' tuc la dién tich cua moi ¢dt chinh bang tan sé tucng
déi cla nhém [a; a,.). "

BAITAP

7.17. Mot cudc diéu tra vé thai gian dung mang Internet trong ngay cla hoc sinh I16p 9 tai
mo&t thanh phé cho két qua nhu sau:

Thdi gian (gid) | [0;0,5) | [0,5;1,0) | [1,0;1,5) | [1,5:2,0) | [2,0;2,5)

Tilé 15% 27% 23% 18% 17%

a) Doc va giai thich bang théng ké trén.

b) Dé thu dugc bang théng ké trén, ngudi ta da lap phiéu diéu tra va thu vé téng cong
2 000 phiéu tra I6i. Lap bang tan s6 ghép nhém cho két qua thu dugc.
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7.18. Ghi lai cdp d6 dong dat cla cac tran dong dat xay ra tai mét vung trong 10 nam
ngudi ta thu dugc két qué sau:

L, V, 1L VI VIV L LV VI VI VI L L L VI VI TV

Biét rang theo thang Richter thi tran dong dat cédp | ¢é dd I6n ti 1 dén dudi 3; cdp Il va
1l 6 dd 16N tu 3 dén dudi 4; cap IV va V ¢6 do I6n tU 4 dén dudi 5; cap VI va VIl ¢ do
I6n tU 5 dén dudi 6; cap VIII ¢o6 dd I16n tu 6 dén dudi 6,9.

Lap béng tan sé ghép nhdém cho dé I6n cac tran dong dat xay ra ¢ ving nay theo
thang Richter.

7.19. Gido vién ghi lai thdi gian chay cu li 100 mét cla cac hoc sinh I6p 9A cho két qua
nhu sau:

Thai gian (giay) [13;15) | [15;17) | [17;19) | [19;21)

Sé hoce sinh 5 20 13 2

a) N&u cac nhém sé liéu va tan sé tuong Ung.
b) Lap bang tan sé tuong déi ghép nhém.

7.20. Ngudi ta trong ca rét va th nghiém mot loai phan bén mdéi. Khi thu hoach ngudi ta
do chiéu dai cac cu ca rét thu dude két qua sau:

Chiéu dai (cm) | [15; 16) | [16; 17) | [17; 18) | [18; 19) | [19; 20) | [20; 21)

Sé cl ca rét 8 17 30 28 12 -

Vé biéu dé tan sé tuong ddi ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.

7.21. Thoi gian chd mua vé xem béng da clia mét s c¢b déng vién dudgc cho nhu sau:

Thoi gian (phat) | [0;5) | [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25) | [25;30)
S6 c8 dong vién 15 | 38 ‘ 50 27 20 10

a) Lap bang tan sé tuong ddi ghép nhom.

b) Vé bidu dé tan s& tuong déi ghép nhém dang doan thang cho bang théng ké thu duge
§ cau a.
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BAI TAP CUOI CHUONG VI

A. TRAC NGHIEM
SU dung dit liéu sau dé trd 10i c4c bai tap tir 7.22 dén 7.24.
Gieo mot con xuc xac 50 l1an cho két qua nhu sau:

S6 cham xuat hién 1 2 3 | 4 5 | 6
Téan s6 8 7 ? 8 6 11
7.22. Tan sé xuat hién ctia mat 3 cham la
A. 9. B. 10. C. 11. D. 12.
7.23. Tan s6 tuong d6i xuét hién ca mat 5 cham la
A. 6%. B. 8%. C. 12%. D. 14%.
7.24. D& biéu dién bang théng ké trén, khéng thé dung loai biéu dé nao sau day?
A. Biéu dé tranh. B. Biéu dé tan sé dang cot.
C. Biéu d6 tan sé dang doan thang. D. Biéu dd cot kép.

7.25. Cho bang tan s6 tuong d6i ghép nhém vé thoi gian di tU nha dén trudng cla hoc
sinh IGp 9A nhu sau:

Thoi gian dén trudng (phdt) | [0;10) | [10;20) | [20;30) |

Tan s6 tuong d6i | 20% | 55% 25% |

pé vé biéu dd tan s6 tuong déi ghép nhém dang doan thang, ta dung gia tri nao dai
dién cho nhém s0 liéu [10; 20)?

A. 10. B. 15. C. 20. D. 30.
B. TU LUAN

7.26. Biéu dé tan sé tuong ddi ghép nhém Hinh 7.22 cho biét ti 1& chiéu cao cla céac cay
keo gidong do mot ki su 1am nghiép da trdng trong nha kinh.

Ti |1& chiéu cao céc cay keo gidng tréng trong nha kinh

45% - 40%
40% -
35% -
30% -
25% -
20%
15% -
10%
5%
0%

Tilé

10 20 30 40
Chiéu cao (cm)

Hinh 7.22

Lap bang tan sé tuong déi ghép nhém cho di liéu dugc biéu dién trén biéu dé.
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7.27. Ki su 1am nghiép trén clng tréng mét s6 cay keo giébng khac ngoai trdi va thu dudc
két qua nhu sau:

Chiéu cao (cm) [0;10) | [10;20) | [20:30) | [30:40)
S6 cay 5 9 4 2

a) Vé biéu dé tan s6 tuong d6i ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.

b) TU biéu dé vira vé va bidu dé cho trong bai tap 7.26, hay so sanh chiéu cao cla cac
cay keo gidng dugc tréng trong nha kinh va tréng ngoai troi.

7.28. Tilé hoc sinh binh chon cho danh hiéu cau th( xuét sac nhat trong gidi béng déa cla
trudng dugc cho trong bang sau:

Cau thi Huy | Minh An Théo
Ti I& hoc sinh binh chon 30% 25% 10% 35%

Biét rang c6 500 hoc sinh tham gia binh chon.

a) V& bidu dd hinh quat tron bidu dién bang tan s6 tuong ddi trén.

b) Lap bang tan s6 biéu dién sé hoc sinh binh chon cho danh hiéu cau thl xuét sic
nhat trong giai bong da cuda trudng.

7.29. Qua dot kham mét, 16p 9A c¢b 20 hoc sinh bi can thj trong d6 ¢6 10 hoc sinh cén thj
nhe, 8 hoc sinh cén thj vlia va 2 hoc sinh can thi nang. Biét rang can thi c6 s6 do tu
0,25 dén dudi 3,25 dioptre la can thi nhe; tii 3,25 dén dudi 6,25 dioptre la can thi vua;
tl 6,25 dén dudi 10,25 dioptre la cén thi nang.

a) Lap bang tan so va bang tan sé tuong déi ghép nhém theo dd can thj cla cac hoc
sinh nay.

b) V& biéu dé tan s& tuong ddi ghép nhém dang doan thdng cho bang tan sé tuong déi
ghép nhém thu dugc & cau a.

7.30. Luong cla cac céng nhan mot nha may dugce cho trong bang sau:

Luong (tridu déng) [5; 7) (7; 9) [9: 11) [11;13) [13; 15)
S6 ¢cong nhan 20 50 70 40 20

a) Néu cac nhém s liéu va tan s6. Giai thich y nghia cho mot nhém sé liéu va tan sé
cua nb.

b) V& biéu dé tan s8 tuong déi ghép nhém dang cot cho bang théng ké trén.
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Chuona | KAC SUAT l}liﬂ BIEN CO 2
VII] HIEONG MOT Sﬁ 10 |||n||  XAc SUAT

'J..B“' ________

Trong chuong nay cac em sé dugc hoc ;
cach tinh xdc suat ctia mot s6 bién co

lién quan tdi phép thit gdm mot hoac ﬂ
hai hanh déng, thyc nghiém don gidn ¢
tién hanh lién tiép hay déng thoi.

ke

Khai niém, thuat ngir Kién thurc, ki nang
+ Phép thi ngau nhién Nhan biét phép thi ngau nhién va khdng gian mau ciia phép thi.
+ Khong gian mau cla phép thi

o |6p 8 ta da lam quen véi nhiing hanh déng, thuc nghiém don gian, ma
két qua clia ching khéng thé biét dugc trudce khi thuc hién. Trong bai hoc
nay, chung ta sé gap nhing hanh ddéng, thuc nghiém phtc tap hon hoac
dugc tién hanh lién tiép hay déng thai.

Mét cia hang mudn tang hai phan qua cho hai trong bén khach hang
¢é lugng mua nhiéu nhat trong thang bang cach rat thdm ngau nhién.
Viéc rat thdm dugc tién hanh nhu sau: Nhan vién viét tén 4 khach hang
do vao 4 la phiu dé vao mot chiéc hdp. Nhan vién rat ngau nhién mot
l& phiéu trong hop. La phiéu rat ra khéng tra lai vao hop. Sau do, nhan
vién tiép tuc rut ngau nhién moét 1a phiéu ti ba 1a phiéu con lai. Hai khach
hang c6 tén trong hai la phiéu dudgc rat ra la hai khach hang dugc téng
qua. Hoi ¢6 bao nhiéu két qua cé thé xay ra?
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35 Phép thi ngdu nhién va khéng gian méu
m Xét tinh huéng mé dau.
a) Hoi trudc khi rut tham c6 thé néi trudc hai khach hang nao dugc chon hay khéng?
b) Cho vi dy vé ba trudng hgp c6 thé xay ra.
o M6t hodc moét s6 hanh déng, thuc nghiém dugc tién hanh lién ti€ép hay déng thoi
ma két qua cla ching khéng thé biét dugc trude khi thyuc hién nhung cé thé liét ké

dugc tat ca cac két qua cé thé xay ra, dugc goi la mét phép th(i nglu nhién, goi tat
la phép thu.

 Tap hop tat ca cac két qua c6 thé xay ra clia phép thl (goi tat 12 tap tat ca cac
két qua cé thé clia phép thi) dugc goi la khéng gian méu cla phép th.

Khéng gian méau cla phép thl dugc ki hiéu l1a Q.

Ban Lan gieo mét con xic¢ xac va ban Hoa gieo mdt ddng xu. Quan séat sé cham xuat
hién trén con x(c xac va mat xuéat hién cda déng xu.

a) Phép thi va két qua cla phép thl la gi?

b) M6 ta khéng gian mau cla phép thi. Khdng gian mau c6 bao nhiéu phéan tG?

Giai

a) Phép thi la ban Lan gieo mdt con xuc xac va ban Hoa gieo mét dong xu. Két qua

clla phép thii 1a s6 chdm xudt hién trén con xuc xac va mat xuét hién cla déng xu
(mat sap (S), mat ngda (N)).

b) Ta liét ké dugc tat ca cac két qua c6 thé cla phép thi bang cach lap bang sau:

Xuc xac
Béng X 1 2 3 4 5 6
S (1,9) 1(2,9) | (3,9) | (4,S) | (5,9) | (6,9)
N (1, N) [ (2, N) | (3, N) [ (4, N) | (B, N) | (6, N)

MGi 6 18 mot két qua cé thé. Khong gian méu 1a tap hop 12 6 cla bang trén. Do dé
khong gian mau cta phép thi1a Q = {(1, S); (2, S): (3, S): (4, S): (5, S); (6, S); (1, N):
(2, N): (3, N): (4, N): (5, N): (6, N)}. Vay khéng gian mAu c6é 12 phan t.
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_ < M6t tdm bia clng hinh tron dugc chia lam ba
hmh quat bang nhau, danh s6 1; 2; 3 va dugc gan vao
truc quay c6 mdi tén ¢6 dinh & tam (H.8.1). Ban Hién
quay tam bia lién ti€p hai lan va quan sat xem mi tén
chi vao hinh quat nao khi tam bia dung lai.

a) Phép thii va két qua cla phép thi la gi?

b) M6 ta khéng gian mau cha phép thl. Khéng gian
mau c6 bao nhiéu phan ti?

Goi y. Ta liét ké dudc tat ca cac két qua c6 thé clia phép thii bing céach lap bang nhu
mau sau:

Hinh 8.1

Lan 2
2 1 2 3
Lan 1

1 (1, 1)
3 (3, 3)

= Mot hop kin dung 4 quéa bong ¢ cung khéi lugng va kich thude, duge danh sé
1; 2; 3; 4. LAy ngau nhién lan lugt hai qué bong ti hdp, qua béng dudc lay ra lan dau
khong tra lai vao hép. Quan sat hai s6 ghi trén hai qua béng dugc lay ra.

a) Phép thi va két qua ctia phép thi 1a gi?

b) M6 ta khéng gian mau cua phép thi. Khéng gian mau cé bao nhiéu phan tu?

Giai

a) Phép thi 1a lay ngau nhién lan lugt hai qua bong ti hdp, qua bong dudc lay ra lan
dau khong tra lai vao hop.

K&t qua cta phép thl 1a mot cap s6 (a, b), trong do a va b tuong Uing la s& ghi trén qua
béng dugc Idy ra & lan thi nhat va 1an tha hai. Vi qua béng dudgc lay ra |an dau khong
tra lai vao hép nén a = b.

b) Ta liét ké dugc tat ca cac két qua cé thé clia phép th(r bang cach lap bang nhu sau:

Lan 2
Lan 1 1 - 3 ?
1 tHH- (1, 2) (1, 3) (1, 4)
2 (2, 1) t252)- (2, 3) (2, 4)
3 (3, 1) (3, 2) 15-8)- (3, 4)
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) 44)-

Chu y rang a # b nén cap c¢6 hai phan ti tring nhau khéng dudgc tinh, tic la trong bang
ta phai xoa 4 6: (1, 1), (2, 2), (3, 3), (4, 4). Do d6 khéng gian méau cla phép thi la

Q={(1,2);(1,3); (1,4);: (2, 1); (2, 3); (2,4); (3, 1); (3, 2); (3, 4); (4, 1); (4, 2); (4, 3)}.
Vay khéng gian mau c6 12 phan tu.
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Tré lai tinh huéng mé dau.

a) Phép th{ va két qua cua phép thi la gi?
b) Mé ta khdng gian mau cla phép thi. Khéng gian mau ¢6 bao nhiéu phén ta?

Goi y. Ki hiéu bon khach hang cé lugng mua nhiéu nhat 1an lugt |a A, B, C va D rdi lam
tuong tu nhu Vi du 2.

Mau hat clia dau Ha Lan c6 hai kidu hinh: mau vang va mau xanh, ¢6 hai
gene Ung v6i hai kiéu hinh nay allele tréi A va allele 13n a. Hinh dang hat cla dau
Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va hat nh#n, cé hai gene ting véi hai kiéu hinh nay
allele tr6i B va allele lan b.

Khi cho lai hai cady dau Ha Lan, cay con lay ngau nhién mét gene tli cay bd va mot
gene tu cay me dé hinh thanh mét cap gene. Phép thu la cho lai hai cay dau Ha Lan,
trong do cay b co kiéu gene |a (AA, Bb), cay me c6 kiéu gene 1a (Aa, Bb).

Hay mé ta khong gian mau cGa phép thi trén. Khéng gian mau ¢ bao nhiéu phén t(?
Goi y. V& kiéu gene, c6 hai kiéu gene (ing v6i mau hat cla cay con la AA; Aa.
C6 bén kiéu gene (ing véi hinh dang hat clia cay con la BB; Bb; bB; bb.

Liét ké dudc tat ca cac két qua co thé clia phép thli bing cach lap bang theo mau sau:

Dang hat
X BB Bb bB bb
Mau hat

AA
Aa

BAITAP

8.1. Chon ngau nhién mét gia dinh ¢é hai con va quan sat gidi tinh cla hai ngudi con doé.
a) Phép thii va két qua cta phép thi la gi?
b) M6 ta khéng gian mau cla phép tha.

8.2. M6t hop dung 5 tam thé ghi cac s6 1; 2; 3; 4; 5. R4t ngau nhién lan lugt hai tdm thé
tl hop, tdm thé rut ra 1an dau khong tra lai vao hop.

a) Phép th( va két qua cta phép thi 1a gi?
b) M6 ta khéng gian mau cta phép thi. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phan td?

8.3. Cd6 hai nhdm hoc sinh: Nhém | ¢6 ba hoc sinh nam la Huy, Son, Tung; nhém |l
c6 ba hoc sinh n(i 1a Hong, Phudng, Linh. Gido vién chon ngau nhién mot hoc sinh
t méi nhém.

a) Phép th(i va két qua clGa phép thi 1a gi?

b) M6 ta khéng gian mau cta phép thi. Khéng gian mau ¢é bao nhiéu phéan ti?
8.4. X&p ngau nhién ba ban Mai, Viét, Lan trén mét chiéc ghé dai.

a) Phép thl va két qua cua phép thl la gi?

b) M6 ta khdng gian mau clia phép thi. Khéng gian mau cé bao nhiéu phan ta?
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-4} xic SUAT cun BIEN CO LIEN QUAN Td1 PHEP THU

Khai niém, thudt ngit  Kién thic, kinang

- Bién cd Biét tinh xdc suat ctia bién ¢6 lién quan dén phép thir gdm mdt hodc
- Két qua thudn loi hai hanh ddng, thuc nghiém don gian tién hanh lién tiép hay déng thai.

Mau hat cGa dau Ha Lan ¢6 hai kiéu hinh la vang va
xanh. C6 hai gene (ing v6i hai kiéu hinh nay |a allele
tréi A va allele lan a. Hinh dang hat cla dau Ha Lan
c6 hai kiu hinh 1a hat tron va hat nhan. Cé hai gene
(ing v6i hai kiéu hinh nay 1a allele trdi B va allele 13n b.
Khi cho lai hai cay dau Ha Lan, cap gene cla cay con
dugc 18y ngdu nhién moét gene tU cay bd va mot
gene tUi cAy me. Phép thi la cho lai hai cay dau
Ha Lan, trong d6 cay bd va cay me ¢6 kiéu hinh Ia
“hat vang va tron”. Hoi xac suét dé cay con c¢6 kiéu
hinh nhu cay bd va cay me la bao nhiéu?

n KET QUA THUAN LOI CHO MOT BIEN CO LIEN QUAN TOI PHEP THU

- (3 Két qué thuan Igi cho mét bién c&
'IE, Ban Tung gieo mdt con xuc xac lién tiép hai lan. Xét cac bién ¢d sau:
E: “Cé hai lan gieo con xuc xac déu xudat hién mét co sé chdm la sG nguyén t6”;
F: “Cé hai lan gieo con xuc xac déu khdng xuét hién méat c6 s6 chadm la sé chan”.
a) Phép thu la gi?

b) Gia s s6 cham xuét hién trén con xuc xac trong lan gieo thi nhat, thi hai tuong
Uing la 2 va 5 cham. Khi dé, bién cd nao xay ra? Bién ¢d nao khéng xay ra?

Cho phép thii T. Xét bién ¢6 E, & do viéc xay ra hay khdng xay ra cta E tuy thudc
vao két qua cla phép thi T. Két qua cla phép thi T lam cho bién cé E xay ra goi
la két qua thuan Igi cho E.

mEr 0 [REEY
nFyr - 1
v .I_I'j'l.

v
™I

LLURE Mot tdm bia cing hinh tron dudc chia lam bén
hinh quat bdng nhau, danh sé 1; 2; 3; 4 va dugc gan vao
truc quay c6 mdi tén & tam (H.8.2). Ban Tuén quay tdm
bia hai lan, quan sat va ghi lai s6 cta hinh quat ma mdi
tén chi vao.

a) Phép th( 1a gi? Hay mo6 ta khéng gian mau ctia phép thd.

Hinh 8.2
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b) Xét bién c6 E: “Téng hai s6 ghi trén hai hinh quat & hai 1a4n quay b&ng 5”. Mé t4 céc
két qua thuén Igi cho bién c6 E.

c) Xét bién ¢ F: “Tich hai s6 ghi trén hai hinh quat & hai lan quay bang 4”. Mé ta cac
két quéa thuan Igi cho bién cé F.

Giai

a) Phép th{ 1a quay tdm bia hai lan. K&t qua ctia phép thi 1a mot cép s6 (a, b), trong
dé a va b tuong Ung la sé ghi trén cac hinh quat ma mi tén chi vao & lan quay thu
nhat va thu hai.

Ta liét ké dugc tat ca cac két quéa c6 thé cla phép thii béng cach 1ap bang nhu sau:

Lan 2
< 1 2 3 4
Lan 1
1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4)
2 (2, 1) (2, 2) (2, 3) (2,4)
3 (3, 1) (3, 2) (3, 3) (3, 4)
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4)

M&i 6 trong bang la mot két qua co thé. Khéng gian mau la tap hgp 16 6 cha bang trén.
Nhu vay, khdéng gian mau cta phép thu la

Q={(1,1);(1,2);(1,3); (1, 4); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (2, 4); (3, 1); (3, 2); (3, 3); (3, 4);
(4,1); (4, 2); (4, 3); (4, 4)}.

b) Cac két qua thuan Igi cho bién ¢ E la (1, 4); (2, 3); (3, 2); (4, 1).

c) Céac két qua thuan Igi cho bién cd Fla (1, 4); (2, 2); (4, 1).

uy 'Ban Hoang ldy ngau nhién mét qua cau tt mét tdi dung 2 qua cau gdm mot
qua mau den va mot qua mau trang, ¢é cung khdi lugng va kich thudc. Ban Hai rut
ngau nhién mot tdm thé ti mét hdop dung 3 tdm thé A, B, C.
a) M6 ta khéng gian mau clia phép thu.
b) Xét cac bién cb sau:

E: “Ban Hoang lay dugc qua cau mau den”;

F: “Ban Hoang lay dugc qué cau mau trang va ban Hai khéng rat duge tdm thé A”.
Hay mo ta cac két qua thuéan Igi cho hai bién ¢6 E va F.

TiNH XAC SUAT CUA BIEN CO LIEN QUAN PEN PHEP THU KHI CAC KET QUA
CUA PHEP THU PONG KHA NANG

Gid sl réng cac két qua co thé cla phép thr T 1a déng kha ning. Khi dé xac suét
P(E) cua bién c6 E béng ti s6 gila sé két qua thuan Igi cho bién ¢6 E va s6 phan
tu cua tap ) @

Q)
trong d6 Q la khéng gian mau cta T; n(E) 1a s6 két qua thuan Igi cho bién cé E
va n(Q) la s6 phan ti cta tap Q.

P(E)
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€. Cach tinh xac suét clia mét bién c6é

Viéc tinh xac suét clia mét bién c6 E gédm cac budc sau:

Budc 1. M6 ta khéng gian mau cta phép thi. Tu dé xac dinh s6 phan ti cda khéng
gian mau Q.

Bude 2. Chiing té cac két qua c6 thé cla phép thii 1a déng kha ning.

Bui6c 3. Mé ta cac két qua thuan 1gi cho bién ¢6 E. Tu d6 xac dinh s8 két qua thuan Ioi
cho bién cd E.

Budc 4. Lap ti s6 gilia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢6 E véi s6 phan ti cia khéng gian
mau Q.

Ba ban Bdo, Chau, Duong dugc xép ngau nhién ngdi trén mét hang ghé co
ba chd ngdi. Tinh xac suét clia cac bién ¢ sau:

a) E: “Bao khéng ngdi ngoai cung bén phai”;
b) F: “Chau va Duong khéng ngbi canh nhau”.
Giai
Ki hiéu ba ban Bao, Chau, Duong lan lugt 1a B, C, D.
Ta liét ké cac két qua co thé xay ra:
« B4o ngdi ngoai cung bén trai: ¢6 2 cach xép la BCD va BDC.
» Bao ngoi gilia: ¢6 2 cach xép la CBD va DBC.
« B4o ngdi ngoai cung bén phai: ¢6 2 cach xép la CDB va DCB.
Vay khong gian mau cla phép thd 1a Q = {BCD; BDC; CBD; DBC; CDB; DCB}.
Tap Qc6 6 phan tu.
Vi viéc xép chd ngdi 1a ngau nhién nén cac két qua c6 thé |a déng kha nang.
a) Co 4 két qua thuén Igi cho bién ¢6 E la BCD, BDC, CBD va DBC. Vay P(E) :%:%
b) C6 2 két qua thuan Igi cho bign ¢ Fla CBD va DBC. Vay P(F) = % - %

Cho hai tui | va Il, mai tdi chia 3 tdm thé dugc ghi cac s6 2; 3; 7. Rt ngau
nhién td maoi tai ra mét tdm thé va ghép thanh sé c¢o6 hai chi s véi chi sé trén tam thé
rat tU tai | 1a chi s6 hang chuc. Tinh xac suét cla cac bién ¢d sau:

a) A: “So6 tao thanh chia hét cho 4”;

b) B: “S6 tao thanh la s6 nguyén t&".
Dé tra 16i cau hdi trong tinh huéng md dédu ta cén biét kiéu gene cla cay bd

va cay me. Gia sl cay bé co kiéu gene la (AA, Bb), cay me cé kiéu gene la (Aa, Bb).
Khi d6 yéu cau bai toan trd thanh tinh xac suét dé cay con cé hat vang va tron.
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Giai
O Bai 25, ta da biét khéng gian mau a:
Q = {(AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB); (AA, bb); (Aa, BB); (Aa, Bb); (Aa, bB); (Aa, bb)}.

Tap Q cé 8 phan ti. Phép thii c6 8 két qua c6 thé. Do cay con chon ngdu nhién mét
gene tif cay bd va mot gene tif cay me nén cac két qua cé thé trén la ddng kha nang.

Goi M la bién ¢6 “Cay con c6 hat vang va tron”.

Cay con c6 hat vang va tron néu trong gene mau hat c6 it nhat mét allele troi A va
trong gene dang hat cé it nhat mét allele tréi B.

C6 6 két qua thuan loi cho bién c& M1a (AA, BB); (AA, Bb); (AA, bB): (Aa, BB); (Aa, Bb);
(Aa, bB).

6 3

Trd lai Vi du 3, tinh xac suét dé cay con ¢é hat vang va nhan.

8.5. Chon ngau nhién mét gia dinh cé hai con. Gia thiét rang bién cd “Sinh con trai” va
bién c6 “Sinh con gai” 1a déng kha nang. Tinh xac suét cua cac bién c6 sau:

A: “Gia dinh dé c6 cé con trai va con gai”;
B: “Gia dinh d6 c6 con trai”.
8.6. Gieo ddng thdai hai con xuc xac can déi, ddong chat | va 1. Tinh xac suét céac bién ¢ sau:
E: “C6 dung mét con xuc xac xult hién mat 6 cham”;
F: “CO it nhat mot con xuc xac xudt hién mat 6 cham?”;
G: “Tich cla hai s6 cham xudt hién trén hai con xuc xac nhé hon hoac béang 6.

8.7. Ban An gieo mdt ddng xu can ddi va ban Binh rat ngau nhién mét tdm thé ti hdp
chiia 5 tdm thé ghi cac s6 1; 2; 3; 4; 5. Tinh xac sudt cGa céac bién ¢d sau:

E: “Rut dugc tdm thé ghi s6 1&”;
F: “Rat dugc tdm thé ghi s6 chan va déng xu xuét hién mat sap”;
G: “Rut dugc tam thé ghi s6 5 hoac dong xu xuat hién mat nguia”.

8.8. C6 hai tdi | va Il méi tdi chiia 4 tdm thé dugc danh sé 1; 2; 3; 4. RUt ngdu nhién tu
moi tdi ra mot tAm thé va nhéan hai s6 ghi trén hai tdm thé véi nhau. Tinh xac suét cla
céac bién c6 sau:

A: “Két qua la mot sb 1&”;
B: “Két qua la 1 hodc mdt sé nguyén té”.
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* LUYEN TAP CHUNG

Tﬁm bia cling A hinh tron dugc chia thanh 3 hinh quat c6 dién tich bang nhau,
danh sé 1; 2; 3 va tdm bia cing B hinh trdon dudc chia thanh 5 hinh quat ¢6 dién tich
béng nhau, danh sé 1; 2; 3; 4; 5 (H.8.3). Truc quay clia A va B dugc gan mi tén &
tam. Ban Nam quay tdm bia A, ban Binh quay tdm bia B. Quan sat xem mdi tén ding
& hinh quat nao trén hai tam bia.

Tam bia A Tam bia B
Hinh 8.3

a) Phép thir 1a gi?
b) M6 ta khéng gian mau cta phép thd.
¢) Tinh xac suét cla céac bién cd sau:
E: “Tich hai s& G hinh quat ma hai mi t&n ¢hi vao bang 6”;
F: “Tich hai s6 & hinh quat ma hai mdi tén chi vao nhé hon 5”;
G: “Tich hai s & hinh quat ma hai mai tén chi vao la sé chan”.
Giai
a) Phép th( 1a ban Nam quay tam bia A, ban Binh quay tdm bia B.
b) Ta lap bang sau:

Tam bia A
1 2 3
Tam bia B

1 (1, 1) (1, 2) (1, 3)
2 (2, 1) (2, 2) (2, 3)
3 (3, 1) (3, 2) (3, 3)
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3)
5 (5, 1) (5, 2) (5, 3)

Ma&i 6 trong bang trén 1a mot két qua cé thé. Cac két qua cé thé nay 1a déng kha nang.

Khéng gian mau la Q = {(1, 1); (1, 2); (1, 3); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 1); (3, 2); (3, 3);
(4,1), (4, 2); (4,3): (5, 1); (5, 2); (5, 3)}.

Khéng gian mau c6 15 phan td.
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c) « Co 2 két qua thuan Igi cho bién ¢ E la (3, 2) va (2, 3). Vay P(E) =%.

« Céac két qua thuan Igi cho bién ¢6 F: C6 mot 6 ¢6 tich hai sé bang 1 1a (1, 1); cac 6
cé tich hai s6 bang 2 1a (1, 2); (2, 1); cac 6 c6 tich hai sé bang 3 1a (1, 3); (3, 1); cac
6 c6 tich hai s6 bang 4 1a (2, 2); (4, 1). Do do, ¢6 7 két qua thuén Igi cho bién ¢ F
la (1, 1); (1, 2); (2, 1); (1, 8); (3, 1); (2, 2); (4, 1). Vay F"(F)=%-
« Tich abla s6 chan khi va chi khi trong cap (a, b) co it nhat mét sé chan.

Do d6, c6 9 két qua thuan 1oi cho bién ¢6 Gla (1, 2); (2, 1); (2, 2); (2, 3); (3, 2); (4, 1);
(4, 2); (4, 3); (5, 2).

Vay P(G)=— - %

15
BAITAP

8.9. Cé hai tli dung cac tdm thé. Taildung 4 tamthéghi () (
céc chdi cai TT, TH, HT va HH. Tui ll dung 2 tdm thé | T | | TH | [HT] [HH]
ghi cac chi cai T va H. TU méi tdi rat ngau nhién ra
mot tdm thé rdi ghép hai thé lai véi nhau dé dudgc ba | T H
chii cai, trong d6 thé hai chii cai dat trudc, chdng han \—J \
tdm thé TT ghép véi tAm thé H dugc ba chi cai TTH.
Tinh xac suéat cia céc bién co sau:

a) E: “Trong ba chu cai, ¢o hai chd H va mét chd T7;
b) F: “Trong ba chi céi, ¢6 nhiéu nhat hai chi T”.

8.10. Gieo dbng thdi hai con xtc xac can déi va déng chat | va Il. Tinh xac suét cla céac
bién c0 sau:

G: “Khéng ¢6 con xuc xac nao xudt hién mat 6 cham”;

H: “S& cham xuat hién trén con xac xac | 1a s6 1é va sd cham xuat hién trén con
xuc xac Il 16n hon 47;

K: “S6 cham xuat hién trén ca hai con xuc xac I16n hon 2.

8.11. Trén mét day phé c6 ba quan an A, B, C. Hai ban Van va Hai méi ngudi chon ngau
nhién mét quan an dé &n trua.

a) M6 ta khéng gian mau cta phép thu.
b) Tinh xac suat cha céac bién cé sau:
E: “Hai ban cung vao mo6t quan”;

F: “Céa hai ban khéng chon quan C”;

G: “C6 it nhat mot ban chon quan B”.
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BAI TAP CUOI CHUGNG vinI

A. TRAC NGHIEM

8.12. Gieo déng thoi hai con xutc xac can ddi, déng chét. Xac suat dé “Téng sd cham xuét

hién trén hai con xGc xac I6n hon hoac bang 10” |a
A L 8. 2. SR D. 2.
36 9 6 36
8.13. Co hai tai | va ll. Tui | chda 4 tam thé, danh sé 1; 2; 3; 4. Tui Il chia 5 tdm thé, danh
s6 1; 2; 3; 4; 5. R4t ngdu nhién mot tdm thé ti mai tai | va Il. Xac suat dé ca hai tdm
thé rat ra déu ghi s6 chén la
1 d 1 4

A. —. B. —. C. — D. —.
5 20 - 21

8.14. M4t ti dung 4 vién bi ¢ cung khéi lugng va kich thuée, duge danh s6 1; 2; 3; 4. Lay
ngau nhién hai vién bi ti trong tUi. Xac suét dé tich hai sé ghi trén hai vién bi I6n hon 3 la

5 2 3 5
i = B. =. & = B. =.
7 3 4 6
B. TU LUAN

8.15. C6 hai tdi | va Il. Tui | chia 3 tdm thé, danh s6 2; 3; 4. Tui Il chita 2 tdm thé, danh sd
5; 6. TU mai tui | va Il, rat ngau nhién mét tadm thé. Tinh xac suat cla cac bién ¢ sau:

A: “Hai s6 ghi trén hai tdm thé chénh nhau 2 don vi’;
B: “Hai s6 ghi trén hai tdm thé chénh nhau I6n hon 2 don vi’;
C: “Tich hai s8 ghi trén hai tdm thé |a mot s6 chan”;
D: “Téng hai s6 ghi trén hai tdm thé 1a mot s& nguyén t6”.
8.16. Gieo dong thdi hai con xuc xac can ddi, déng chat | va Il. Tinh xac suéat cla céac
bién c6 sau:
E: “Téng s6 chdm xuét hién trén hai con xutc xac bang 11”;
F: “Tong s& chdm xuét hién trén hai con xuc xac bang 8 hoac 9”;
G: “Téng s6 chdm xudt hién trén hai con xtc xac nhé hon 6”.

8.17. Hai ban Minh va Huy chgi mét tro chdi nhu sau: Minh chon ngau nhién mét sé trong
tap hop {5; 6; 7; 8; 9; 10}; Huy chon ngau nhién mét s6 trong tap hop {4; 5; 7; 8; 9; 11}.
Ban nao chon dugc sd I6n hon sé la ngudi thang cudc. Néu hai s6 chon dugc béng
nhau thi két qua la hoa. Tinh xac suét cta cac bién cd sau:

a) A: “Ban Minh thang”;
b) B: “Ban Huy théang”.
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DUONG TRON NGOAI TIEP
JUGNG TRON NOI TIEP

-

Trong chuong nay ching ta sé tim
hiéu vé nhimng dudng tron di qua
cac dinh cua tam gidc, tir giac hay
luc gidc va nhilng dudng tron I6n
nhét c6 thé vé dugc nam bén trong
hinh @6. Nhimg dudng tron do lan
lwot dugc goi la cac duong tron ngoai
tiép va cac duong tron ndi tiép.

Khai niém, thudt ngir  Kién thiic, ki ndng
« G6C noi tiép « Nhan biét goc n6i tiép cua mot dudng tron.
- Cung bi chan - Nhén biét cung bi chan béi géc ndi tiép cia mét dudng tron.

« Gidi thich mai lién hé giita s6 do gdéc ndi ti€p véi s6 do goc ¢ tam
chan ciing mét cung.

Chung ta da biét s6 do goc 6 tam BOC cla dudng tron (O) trong Hinh
9.1 bang s6 do cla cung bi chan BC. Vay s6 do cla gbéc nay c6 méi
quan hé gi véi s6 do clia géc BAC?

A

C .
B Hinh 9.1
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16 Goéc ndi ti€p va cung bi chan

WI5) VEé dudng tron tam O c6 ban kinh bang 2 cm va day
cung AB c6 do dai bang 2 cm. Ldy mét diém Ctuy y
nam trén cung I6n AmB (H.9.2).

a) Cho biét s6 do cla géc 6 tam AOB va s6 do cla
cung bi chan AB.

L .. Hinh 9.2
b) BDo goéc ACB va so sanh vd@i két qua cua ban

bén canh. AAOB la

c) Lay diém D tuy y ndm trén cung ACB. Po géc ADB tam giac déu.

va so sanh vdi cac goc ACB va AOB.

L

i3
Cac géc ACB va ADB & Hinh 9.2 dudc goi la cac géc ndi tiép cla dudng tron (O) va
AB la cung bi chén.
Téng quat, chung ta ¢ dinh nghia vé géc ndi tiép nhu sau:

Pinh nghia

Goc noi tiép cha dudng tron la goc ¢6 dinh nam trén dudng tron va hai canh chia
- haiday cung ctia dudng tron do. Cung nam bén trong goc dugc goi la cung bi chan.

Trong cac goc A, B, C, D & Hinh 9.3, géc nao la géc ndi ti€p, goéc nao khdng phai goc
ndi tiép cua dudng tron vé trong hinh? Vi sao?

OB

Hinh 9.3

Giai

Cac goc A va C khdng phai géc ndi tiép cta dudng tron vi dinh khéng ndm trén dudng
tron. Goc D cé mét canh khéng chiia day cung cua dudng tron nén cling khéng la géc
ndi tiép clia dudng tron. Géc B ¢6 dinh B nam trén dudng tron va hai canh chla hai
day cung cla dudng tron nén la géc ndi tiép cla dudng tron.
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Dinh Ii sau cho biét méi lién hé gilia géc ndi ti€p véi cung bi chan:
Dinh li

. Trong mét dudng tron, s do cla goéc ndi ti€p bang niia s6 do cla cung bi chan.

GT | A B Ce(0).

KL | ACB = %sd AB (cung AB khong chua C).

Chung minh. Ta xét ba trudng hop sau (H.9.4).
C

A B A 5 B A B

Trudng hop 1 Trudng hop 2 Trudng hop 3
Hinh 9.4

Trudng hop 1: Tam O nam trén mdt canh cla goéc ACB. Gia sii O € CB. Do tam giéc
OAC can tai Ova ¢6 téng cac goc bang 180° nén:

2ACB = ACO + CAO =180° - AOC = AOB.
Do AOB = sd AB (vi AOB la géc & tam chin cung AB) nén ACB = %AHB = %sd AB.

Trudng hop 2: Tam Onam bén trong géc ACB. V& dudng kinh CD. Ap dung Trudng hop 1
cho cac goc ndi tiép ACD va DCB véi canh CD di qua O, ta dugc:

ACD = sd AD va DCB =~ sd DB
Suy ra ﬁ=ﬁ6§+b€é=%sdﬁ+ %sdb_§= %sd@.
Trudng hop 3: Tam O ndm ngoai géc ACB. V& dudng kinh CD. Ap dung Trudng hop 1
cho cac géc ndi tiép ACD va BCD v6i canh CD di qua O, tuong tu nhu trén ta dugc:

E@Bzﬁé‘ﬁ—gfﬁ:%sdﬁ— %sdBE: %sdﬁ@.

Nhan xét. TU dinh I trén ta ¢ cac khang dinh sau d8i véi cac goc néi tiép clia mét dusng
tron hoac clGa hai dudng tron béng nhau:

« Cac gbc ndi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau.
« Cac goc ndi tiép cung chan mot cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.

« Cac goc ndi tiép chan cung nhd thi c6 sé do bang nlia sd do cta géc G tdm chan
cung moét cung.

« Goc ndi ti€p chan nda dudng tron la goc vudng.
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Y

Hay cho biét s6 do cla gdc ndi tiép tim duge trong Hinh 9.3 & Vi du 1, biét rang
s6 do clia cac cung mau xanh trong hinh déu bang 120°.
T B

Cho dudng tron (0) va cac diém A, B, C, Dtrén (O) nhu Hinh 9.5, “AJ60°

Bi&t ring BAC = 60°, hay tinh s& do cla cac géc BOC va BDC.

Giai (H.9.5). Xét dudng tron (O), ta c6:

« Do hai g6c ndi tip BDC va BAC cung chin cung nhd BC nén 5
BDC = BAC = 60°; Hinh 9.5

e Vi goc ndi tiép BAC va géc & tam BOC cung chan cung nhé BC nén

BOC = 2BAC = 120°.

Cho dudng tron tam O va hai day cung AB, CD cét nhau tai diém X ndm trong duding
tron (H.9.6). Chiing minh réng AAXC « ADXB.

Hinh 9.6

Tré lai tinh huéng md& dau, hay tinh s do cua goéc
BAC néu biét dudng tron cé ban kinh 2 cm va day
cung BC = 24/2 cm.

BAITAP

9.1. Nhiing khéng dinh nao sau day la ding?

Tam giac BOC co
phai tam giac vudng
khéng?

a) Hai gbc ndi ti€p bang nhau thi chan cung mét cung.
b) Géc ndi tiép nhd hon 90° ¢d sd do bang nlia sé do cla géc & tam chan cuing mét cung.
¢) Goc ndi tiép chan cung nhd ¢é s6 do bang s6 do clia géc & tam chan cung moét cung.

d) Hai goc ndi tiép béng nhau thi chén hai cung bang nhau.

|70



9.2. Cho cac diém nhu Hinh 9.7. Tinh s6 do cac géc cla tam giac ABC, biét réng
AOB =120°, BOC = 80°.

Hinh 9.7

9.3. Cho dudng tron (O) va hai day cung AC, BD cét nhau tai X (H.9.8). Tinh s6 do géc
AXB biét ring ADB =30° va DBC = 50°.

C
Hinh 9.8
9.4. Cho dudng tron (O) va hai day cung AB, CD céat nhau
tai diém /nam trong (O) (H.9.9).

a) Biét ring AOC = 60°, BOD =80°. Tinh s6 do ctia goc AlD.
b) Chiing minh rédng IA-IB=IC:ID.

9.5. Cho dudng tron (O), dudng kinh AB va diém S nam
ngoai (0). Cho hai dudng théng SA, SB lan lugt cét (O)
tai M (khac A) va N (khac B). Goi P la giao diém cla
BM va AN (H.9.10). Chung minh rang SP vudng goc
vGi AB.

9.6. Trén san béng, khi qua béng dugc dat tai diém phat dén thi ¢6 gdéc sut bang 36° va
quéa béng cach méi coc gon 11,6 m (H.9.11). Hai khi qua béng dat & vi tri cach diém
phat dén 11,6 m thi géc sut bang bao nhiéu?

B Hinho.10

Hinh 9.11



Khai niém, thudt ngir  Kién thiic, ki nang

- Puong tron ngoai tiép tam gidgc - Nhan biét dinh nghia dudng tron ngoai tiép tam gidc.

« Dudng tron ndi tiptamgidc -+ Xdc dinh tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc, trong
@6 ¢ tam va bdn kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc vudng,
tam giac déu.

+ Nhan biét dinh nghia dudng tron ndi tiép tam giac.
« Xdcdinh tdm va bdn kinh dudng tron ndi tiép tam gidc, trong d6
c6 tam va bdn kinh dudng tron néi tiép tam gidc déu.

Cho truéc mét tam giac ABC. Bing thudc ké va compa, em ¢6 thé vé
dudc mét dudng tron di qua ba dinh cia tam giac va dudng tron tiép xuc
vdi ca ba canh cla tam giac hay khéng?

n DUONG TRON NGOAITIEP MOT TAM GIAC

ﬁ Khai niém duong tron ngoai tiép tam giac \ C

m Cho d la dudng trung tryc clia doan thang AB va O o
: la mot diém trén d (H.9.12). Hoi dudng tron tam O di
qua A thi cé di qua B khong?

EEE Cho tam giac ABC c6 ba dudng trung truc déng quy
tai O (H.9.13). Hay giai thich tai sao dudng tron
(O; OA) di qua ba dinh clia tam giac ABC.

Pudng tron (O; OA) nhu trén goi la dudng tron ngoai ti€p tam giac ABC.
Téng quat, ta c6 dinh nghia sau:

I Budng tron ngoai ti€p mot tam giac la dudng tron di qua ba dinh cla tam giac do.

Trong Hinh 9.13, dudng tron (O) ngoai tiép tam giac ABC. Ta clng ndéi tam giac ABC
ndi tiép dudng tron (0), hay (O) la dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Tam Ola giao
diém cia ba dudng trung truc cta tam giac ABC.
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Y

g Hay ké tén bén tam giac ndi tiép dudng tron (O) trong Hinh 9.14.

Hinh 9.14

ﬁ Puong tron ngoai tiép tam giac vudng
m Cho tam giac ABC vudng tai dinh A. Goi N, P 1an Iudt |a trung diém cla cac canh
ABva AC (H.9.15). B

a) Vé hai dudng trung truc a, b cla cac canh AB,
AC, cat nhau tai M. 1
B e K _ . al N M
b) Hay giai thich vi sao MN, MP la cac dudng trung 7
binh cla tam giac ABC. \
¢) Hay giai thich vi sao M la trung diém cla BC, tu . :
do suy ra dudng tron ngoai ti€p cla tam giac ABC ASE " ®
c6 tdm M va ban kinh MB = MC = B—2C- Hinh 9.15

Puding tron ngoai tiép tam giac vudng co6 tam la trung diém cha canh huyén va ban
- kinh bang mét nlia canh huyén.

Cho tam giac ABC vudng tai Acé AB=2cm, AC =4 cm. Vé dudng tron
(O; R) ngoai tiép tam giac ABC va tinh ban kinh R.

Giai (H.9.16).

Lay Ola trung diém cGa BC va vé dudng tron (O) di qua A.

Khi do, (O) la dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. 0

Theo dinh li Pythagore, ta c6: c
Av

BC2= AB? + AC2=4 + 16 =20 nén BC = 25 (cm).
Vay duong tron (O) c6 ban kinh R :% =5 cm.

Hinh 9.16

Cho tam giac ABCc6 AC=3cm, AB=4cmva BC =5 cm. Tinh ban kinh
clia dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.

ﬁ) Puodng tron ngoai tiép tam giac déu

L0 a) Ve tam gidc déu ABC. Hay trinh bay cach xac
dinh tdm cla dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va
vé dudng tron do.
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b) Giai thich vi sao tam O cua dudng tron ngoai tiép tam giac ABC trung véi trong
tam cda tam giac doé (H.9.17). 7

¢) Gidi thich vi sao OBM = 30° va OB = ?380 (v6i M |a trung diém cla BC) (H.9.17).

Pudng tron ngoai tiép tam giac déu canh a cé tam la trong tam cGa tam giac dé va

J3

ban kinh bang =@

Cho tam giac déu ABC cé db dai canh bang
3 cm. Vé dudng tron (O; R) ngoai tiép tam giac ABC.
Tinh ban kinh R.

Giai (H.9.18).

Lay O la giao diém cla ba dudng trung tuy&n cla tam
giac ABC va vé duong tron (O) di qua A. Budng tron (O)
la dudng tron ngoai ti€p tam giac ABC c6 ban kinh

Hinh 9.18
gsc =3 cm.

-1

Cho tam giac déu ABC ndi ti€p dudng tron (O) cé ban kinh bang 4 cm.
Tinh do dai cac canh cua tam giac.

B PUONG TRON NOI TIEP MOT TAM GIAC

ﬁj Pudng tron ndi ti€p tam giac

m Cho tam giac ABC c6 ba dudng phén giac déng quy
tai diém /. Goi D, E, FIan Iugt 1a chan cac duding vudng
goc ké tu / xudng cac canh BC, CA va AB (H.9.19). E

a) Hay giai thich vi sao cac diém D, E, F cung nidm

trén mot dudng tron co tam /.

b) Goi (/) 1a dudng tron trén. Hay giai thich vi sao g D C
(1) tiép xuc v6i cac canh cla tam giac ABC.

Hinh 9.19

- 5
:‘é_
-

Pudng tron (/) nhu trén dugc goi 1a dudng tron ndi tiép tam giac ABC véi cac tiép diém
trén cac canh BC, CA, AB lan lugt la D, E, F. Ta cling néi tam giac ABC ngoai ti€p
dudng tron (/) (H.9.19).

Téng quat, ta c6 dinh nghia sau: Pudng tron tiép xtic
il , . : : . véi mot canh cla
Pudng tron tiép xuc voi ba canh cua tam giac tam gléo nohla I&

dugc goi la dudng tron ndi tiép tam giac. Tam
giac do dugc goi la ngoai ti€p dudng tron.
Tam dudng tron noi tiép tam giac 1a giao diém
ba dudng phan giac clGa tam giac.

tiép xuc vdi dudng
thang chira canh dé
va co tiép diém nam
trén canh do.
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“g Moi tam giac ¢é bao nhiéu dudng tron ndi tiép? Co6 bao nhiéu tam giac cung
ngoai tiép mot dudng tron?
}5 Puong tron ndi ti€p tam giac déu
m Cho tam giac déu ABC c6 trong tam G.
a) Giai thich vi sao G cing la tdm dudng tron ndi tiép tam giac ABC.
b) Tu do6, giai thich vi sao ban kinh dudng tron ndi tiép tam giac ABC bang mét nlia

J3

ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va bang ?BC.

Pudng tron noi tiép tam giac déu canh a co tdm la trong tdam clda tam giac do va

J3

ban kinh bang e

C
Cho tam giac ABC ngoai tiép dudng tron (/). Biét rang
A =40°, B = 60°. Tinh s8 do clia cac géc BIC, CIA va AlB.
Giai (H.9.20). ]
Vi tdng ba géc clia tam giac ABC bang 180° nén A B
ACB = 180° — BAC - ABC = 80°. Hinh 9.20
Vi tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (/) nén /1a giao diém céc dudng phan giac
clia tam giac ABC. Do d6, ta c6: CAI = BAI :¥ = 20°:

CBi = ABI = A5 = 30°; ACI = BCI =72 = 40,
Vi tdng cac goc trong tam giac BIC bang 180° nén

BIC =180° —CBI - BCI = 180° — 30°— 40° = 110°.

Tuong tu, CIA = 180° — ACI - CAl =120° va AIB = 180° — ABI — BAI =130°.

Vé dudng tron ndi tiép cla tam giac ABC bang thudc ké va compa theo cac budc sau:

— V@ tia phan giac géc B nhu sau: Dung compa vé mét cung tron tdm B cét hai canh
BC, BA lan lugt tai X va Y. Vé hai cung tron tdm X, Y c6 cung ban kinh, hai cung nay
cat nhau tai mot diém Z khac B. Ké tia BZ ta dugc tia phan giac goéc B.

— Tuong tu, vé tia phan giac géc C, cat tia BZ tai |.

75|



— V& duong cao /D tu / xuéng BC (D thudc BC). V& duodng tron (/; ID) (H.9.21).

Hinh 9.21

Khi dé dudng tron (/; ID) l1a dudng tron noi tiép tam giac ABC can vé. A

Cho tam giac déu ABC (H.9.22).
a) Vé dudng tron (/; r) ndi ti€p tam giac ABC.
b) Biét rang BC = 4 cm, hay tinh ban kinh r.

BAITAP

9.7. Cho dudng tron (O) ngoai tiép tam giac ABC. Tinh ban kinh cGa (O), biét rang ABC
la tam giac vudng can tai A va cé dd dai canh bén bang 2\/5 cm.

9.8. Cho tam giac déu ABC ndi tiép dudng tron (O). Biét rang dudng tron (O) ¢6 ban kinh
béng 3 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

/

B 4 cm C
Hinh 9.22

9.9. Cho tam giac ABC ndi tiép dudng tron (0O). Goi H la tryc tdm cla tam giac ABC.
Chuling minh rang BAH - OAC.

9.10. Cho dudng tron (/) ndi tiép tam giac ABC véi céac tiép diém trén cac canh AB, AC
&n Iugt 1a E, F. Ching minh ring EIF + BAC =180°.

9.11. Cho tam giac déu ABC ngoai ti€p dudng tron (/). Tinh dd dai cac canh cla tam giac
ABC biét rang ban kinh cGa (/) bang 1 cm.

9.12. Ngudi ta mudn lam mét khung gd hinh tam giac déu
dé dat vua khit mét chiéc déng hé hinh tron ¢é dudng
kinh 30 cm (H.9.23). Héi dd dai cac canh (phia bén
trong) cta khung gé phai bang bao nhiéu?

Hinh 9.23
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PUONG TRON BANG TIEP TAM GIAC

Chung ta biét rang dudng tron noi tiép mot tam giac thi tiép xuc véi ba canh cla tam giac va nam
bén trong tam giac. Ngoai ra, mdi tam giac cho trudc con ¢6 ba dudng tron khac ciing tiép xuc
vdi ba dudng thang chiia céac canh cla tam giac, nhung ching ndm ngoai tam giac. Cac dudng
tron d6 goi la cac dudng tron bang tiép.

Cu thé, ta ¢é dinh nghia sau: Dudng tron bang tiép clia tam giac ABC trong géc A la dudng tron
tiép xuc voi canh BC va tiép xUc vdi cac tia dbi cla tia BA va tia CA.

Tuong tu, ta clng c6 dudng tron bang tiép trong cac goc B va C cua tam giac ABC.

VE duong tron bang tiép. Ta vé dudng tron bang ti€p trong goc A cla tam giac ABC nhu sau:

— Vé hai duong phan giac ngoai goc B va C cla tam giac
ABC. Goi I, la giao diém ciia hai dudng phan giac ngoai nay.
Khi dé, I, nam ngoai tam gidc ABC va cach déu cac dudng
thang AB, BC, CA.

— Ké dudng théng qua /, vudng goéc vdi AC va cit AC tai
diém E. V& dudng tron (I I.E). Khi dé, dudng tron (/_; |_E)
sé tiép xuc vai canh BC va tiép xuc vai cac tia doi cla tia BA, CA.
Vay (I |E) la dudng tron bang tiép trong géc A clia tam giac
ABC nhu hinh bén.
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Cho tam giac ABC ndi tiép duding tron (O). Biét ring OAB =30°, OAC = 40°. Hay tinh
s6 do cua cac géc ABC va ACB.

Giai (H.9.24). A
Vi OA = OB nén tam giac OAB can tai O.
Suy ra OBA = OAB = 30°.

Do téng cac géc trong tam giac OAB béng 180° nén C
AOB =180° - OAB - OBA =180° —30° —30° =120°. B
Tuong tu, tam giac OAC can tai Ovi OA = OC.

Do d6 OCA = OAC = 40°. AR

Vi tng cac goc trong tam giac OAC bang 180° nén

AOC =180° —~OAC — OCA =180° - 40° — 40° =100°,

Xét dudng tron (O) ta ¢o:

Vi gbc ndi tiép ABC va goc 6 tam AOC cung chén cung nhd AC nén
ABC = AOC = 50°

Vi gbc noi tiép ACB va goéc & tam AOB cung chan cung nho AB nén

r—

ACB - %Aﬁé _ B0°

Cho tam giac ABC c¢é dién tich S va ngoai tiép dudng A
tron (£ r). Chldng minh rang S=%r(BC+CA+AB).
Giai (H.9.25). E

Goi D, E, Flan lugt 1a cac tiép diém cla dudng tron (/; 1)
vGi BC, CA va AB.

Taco: S=S5g,+S,,+ S, B 5 c
1 1

~Up.BC+LiE.cA+LIF. AB Hinh 9.25
2 2 2

= %r(BC +CA+ AB).
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9.13. Cho tam giac ABC ndi tiép dudng tron (0). Biét ring BOC = 120° va OCA = 20",
Tinh s do céc goc cua tam giac ABC.
9.14. Cho tam giac déu ABC c6 dd dai canh bang 4 cm.

Tinh ban kinh dudng tron ngoai ti€p va ban kinh dudng
tron ndi tiép tam giac ABC.

9.15. Cho tam giac déu ABC c6 dd dai canh bang 3 cm va
ndi tiép dudng tron (O) nhu Hinh 9.26.

a) Tinh ban kinh R cla dudng tron (O).

b) Tinh dién tich hinh vién phéan gidi han bdi day cung BC
va cung nhé BC. Hinh 9.26

9.16. Trong mét khu vui chdi ¢d dang hinh tam giac déu véi do dai canh bang 60 m, ngudi
ta mudn tim mét vi tri dat bd phat séng wifi sao cho & chd nao trong khu vui choi dé
déu cé thé bt dugc song. Biét ring bd phat séng dé cé tAm phat séng t6i da 14 50 m,
héi ¢6 thé tim dugc vi tri dé dit bo phat séng nhu vay hay khéng?

9.17. Ngudi ta vé ban quy hoach cua mét khu déan cu duge bao xung quanh bdi ba
con dudng thang lap thanh mot tam giac v6i dd dai cac canh 1a 900 m, 1 200 m va
1 500 m (H.9.27).

a) Tinh chu vi va dién tich cGa phan dat gidi han bdi tam giac trén.

b) Ho mudn xay dung mét khach san bén trong khu dan cu cach déu ca ba con dudng
dé. Hoi khi dé khach san sé cach méi con dudng mét khoang 1a bao nhiéu?
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Khai niém, thuat ngir Kién thic, kinang

- Tif gidc ndi tiép - Nhén biét ti gidc ndi tiép duéng tron va gidi thich dinh 1i vé téng hai
- Dudng tron ngoai tiép g6c d6i nhau cua ti gidc ndi tiép bang 180°.
tur gidc - Xac dinh tam va bdn kinh dudng tron ngoai tiép hinh chi nhat,
hinh vudng.

« Gidi quyét mot s6 van @é thuc tién gdn véi dudng tron.

V6i moi tam giac cho trude ludn ¢cé mét dudng tron di qua ba dinh cla
tam giac dé. Diéu nay c6 dlng vdi tu gidc hay khéng? Trong bai hoc nay,
céac em sé tim hiu van dé do.

n PUONG TRON NGOAITIEP MOT TU GIAC

;3 Puong tron di qua bon dinh ctia mét tu giac

Cho t(i giac ABCD c6 A =C =90° (H.9.28). Hay gii
thich vi sao bdn dinh cla ti giac ABCD cung nam
trén moét dudng tron ¢6 tam la trung diém O cla
doan thang BD. Hinh 9.28

EEE Trén dudng tron (O), 14y céac diém A, B, C, D sao cho

ABCD lati giac 16i (H.9.29). Cac dudng trung truc cta "

cac canh AB, BC, CD, DA c6 déng quy hay khéng? /
Cac tu giac ABCD nhu Hinh 9.28 va Hinh 9.29 dugc goi la B
ndi ti€p dudng tron (O) va ta cling néi dudng tron (O) ngoai ¢
tiép tU giac ABCD. Cu thé, ta cé dinh nghia sau: Hinh 9.29

TU giac c6 b8n dinh ndm trén mét dudng tréon duge goi la ti giac ndi tiép dudng
tron (hodc don gian la ti giac ndi tiép) va dudng tron dudc goi la dudng tron
ngoai tiép tU giac.

1111 Trong céc hinh sau (H.9.30), hinh nao vé& mot td giéc ndi tiép mot dudng tron?

a) b)
Hinh 9.30
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Giai. Hinh a va b khdng vé t giac ndi tiép dudng tron vi moi td giac cé ba dinh nam
trén dudng tron va dinh con lai khéng nam trén dudng tron.
Hinh ¢ vé ti giac ndi tiép dudng tron vi td giac ¢6 bon dinh nam trén dudng tron.

m Em hay do cac goéc ddi nhau A va C cla ti giac ABCD trong HP2 va tinh tdng
A+C. So sanh két qua cua em vdi cac ban.
Téng quat, chung ta ¢6 dinh |i sau day vé tdng sé do cac géc ddi nhau clia mét tu giac
noi tiép.
Binh li
Trong m6t t& giac ndi tiép, téng s6 do hai géc d6i nhau béng 180°.

GT \ TU giac ABCD ndi tiép (O).

KL | A+C=180" B+D=-180°
Ching minh
Do hai diém B, D chia dudng tron (O) thanh hai cung
BCD va BAD nén sd BCD + sd BAD = 360°.
Do A va C la cac goc ndi tidp cla dudng tron (O) 1an
luot chan cung BCD va BAD nén

ﬁ+é=%sd§55+%sdm= 180°.

Hinh 9.31

Tuong tu, B+D =180°.

Vi Cho ti giac ABCD néi tiép dudng tron (O) nhu
Hinh 9.32. Hai dudng thang AB va DC cat nhau tai X.
Biét ring DAB =70°, ABC =130°. Tinh s& do cla cac
goéc BCD va BXC. Hinh 9.32

X

Giai. Vi ABCD la t giac noi tiép dudng tron (O) nén cac goéc ddi dién cé tdng sb do
bang 180°.
Do d6 DAB+BCD =180°, hay BCD =180° — DAB = 180° —70° =110°.
Tudng ty, ta cé: ABC + CDA =180°, hay CDA =180° — ABC =180° —130° = 50°.
Vi tdng cac goc trong tam giac AXD béng 180° nén:
BXC = AXD =180° — DAB —CDA = 180° — 70° — 50° = 60°.

Cho tam giac ABC c6 cac duding cao BE, CF. Biét réing B =60°, C = 80°.
a) Chung t6 ring ti giac BCEF ndi tiép mét duding tron cé tam 1a trung diém clia canh BC.
b) Tinh s6 do clia cac géc BFE va CEF.
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2 Thi thich nho 1

Cho ti giac ABCD, biét ring cac dudng trung truc cla ba doan thdng AB, AC, AD
déng quy tai mot diém. Hay gidi thich vi sao ABCD |a td giac ndi tiép.

B DUONG TRON NGOAI TIEP HINH CHU NHAT VA HINH VUONG

ﬁ Pudng tron ngoai ti€p hinh ch{ nhat va hinh vuéng
]IEJ V& hinh ch nhat ABCD va giao diém M cla hai
dudng chéo AC va BD (H.9.33).

a) Hay giai thich vi sao diém M cach déu bdn dinh
cua hinh chii nhat ABCD.

A

b) Ching t6 rang hinh chi nhat ABCD ndi ti€p mot Hinh 9.33
dudng trdon c¢é ban kinh bang ndia dudng chéo hinh
: chd nhat. AJ = 4
m Cho hinh vuéng ABCD cé do dai canh bing 3 cm
nhu Hinh 9.34. Hay xac dinh tam, vé dudng tron *O
ngoai tiép hinh vuéng ABCD va cho biét ban kinh
cua dudng tron do. BS_Sem _~C
TU hai hoat déng trén, ta ¢6 khang dinh sau: Hinh 9.34

Hinh ch{ nhéat va hinh vuéng la cac td giadc ndi ti€p. Dudng tron ngoai ti€p cla
chung cé tam la giao diém cla hai dudng chéo va ban kinh bang moét nda do dai
~ dudng cheo.

‘tl [ A 5 5 - . A 5 s - A k]
g V6i diém A cho trudc ndm trén duding tron (O), ¢6 bao nhiéu hinh vuéng ¢6 mét dinh
la A ndi tiép dudng tron (0)?

Cho hinh chi nhat ABCD ¢6 AB = 3 cm, AD = 4 cm. Vé dudng tron (O; R) ngoai tiép
hinh cht nhat ABCD va tinh ban kinh R.

Giai

A 4 cm D
Goi Ola giao diém clia AC va BD. V& dudng tron tam O
ban kinh R = OA. DBuding tron (O; R) via vé ngoai tiép "
hinh chi nhat ABCD (H.9.35). e =
Ap dung dinh Ii Pythagore cho tam giac ABD vuéng tai A

ta co: B C
BD? = AB? + AD? = 3% + 42 = 25 nén BD = 5 (cm).

8D Hinh 9.35
Do do, ta co R=?=2,5 cm.
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Cho hinh thoi ABCD ¢6 cac canh béng 3 cm. Goi M, N, P, Q |an lugt 1a trung diém cla
AB, BC, CD, DA. Chling té rang tu giac MNPQ |a hinh chi nhat va tim ban kinh dudng
tron ngoai ti€p cua tu giac do.
€ Thitha : N .
. u thach nho 2
Néu céac hinh chi nhat cé chung mét dudng chéo (vi du
nhu hai hinh chd nhat ABCD va AECF trong Hinh 9.36) A C
thi cac dinh cla chdng c6 cung nam trén moét dudng
tron khéng?

Hinh 9.36

9.18. Cho ABCD la t( giac ndi tiép. Tinh s6 do clia cac goc con lai cla td giac trong maoi
truéng hop sau:

a) A=60°, B =80" b) B=70°,C =90";
¢) C=100°, D = 60" d) D=110°, A=80".

9.19. Cho diém I ndm ngoai dudng tron (O). Qua / ké hai dudng thing 1an lugt cét (O) tai
bén diém A, Bva C, D sao cho A nam gilta B va I, C ndm gilia D va /. Ching minh ring
IBD =ICA, IAC =IDBva IA- IB=IC - ID.

9.20. Cho hinh binh hanh ABCD néi tiép dudng tron (O). Ching minh rang ABCD 1a hinh
chi nhat.

9.21. Cho hinh thang ABCD (AB song song vGi CD) ndi ti€p dudng tron (O). Chiing minh
rang ABCD la hinh thang can.

9.22. Tinh dién tich cGa mét hinh chd nhat, biét rang hinh chi nhat dé ¢cé chiéu dai gap
hai 1&an chiéu réng va ban kinh dudng tron ngoai tiép bang 2,5 cm.

9.23. Ngudi ta muén dung modt khung céng hinh chii nhat réng 4 m va cao 3 m, bén ngoai
khung cong dugc bao bdi mét khung thép dang nlra dudng tron nhu Hinh 9.37. Tinh
chiéu dai cia doan thép lam khung nla dudng tron dé.

4 m

Hinh 9.37
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Khai niém, thuat ngir Kién thic, kinang

- Pa gidc, da gidc déu - Nhdn dang da gidc déu. Nhan biét nhiing hinh phang déu trong
. Dinh, canh, géc ciadagigc  tu nhién, nghé thuat, kién tric, cong nghé ché tao,...
. Phép quay - Nhan biét vé dep cta thé gidi tu nhién biéu hién qua tinh déu.
- Nhén biét phép quay. Mé ta duoc cac phép quay gilt nguyén hinh
da gidc déu.

Chung ta da biét tam giac déu dugc tao bdi ba canh béng nhau, hinh
vudng dugc tao bdi bén canh bang nhau. Hon niia, cac goc trong mdi
hinh dé bang nhau. Trong bai nay cac em sé dugc hoc vé nhiing hinh
tuong tu nhu vay nhung sé canh ¢6 thé nhiéu hon, ching dudc goi chung
la cac da giac déu.

ﬂ PA GIAC PEU
{E Pa giac

— Nhiing hinh nhu Hinh 9.38 dugc goi chung la cac da giac.
A

QA

c a b) c) d)
Hinh 9.38
— Da giac ABCDE (H.9.38a) la hinh gdbm nam doan thﬁng AB, BC, CD, DE, EA,
trong d6 bat ki hai doan thidng nao cé mét diém chung ciing khdng cing nam trén
mot dudng thang. Pa giac ABCDE c6 ndm dinh 1a cac diém A, B, C, D, E; ndm canh
|a cac doan thdang AB, BC, CD, DE, EA va nam géc |a cac géc EAB, ABC, BCD,
CDE, DEA.

— Né&u véi mot canh bat ki cla da giac, cac dinh khéng thudc canh dé déu nam vé mot
phia d&i vdi dudng thdng chiia canh d6 thi da giac dugc goi la da giac 16i. Cac da
giac trong Hinh 9.38 a, b, d la cac da giac 16i. Pa giac trong Hinh 9.38c khéng phai
da giac 6i.

e
ﬁ Pa giac déu

3550 Ta da biét cac tam giac déu va hinh vudng co6 cac dinh ndm trén mét dudng tron.
Ta dung mdt da giac 16i 5 canh ¢6 cac dinh nam trén moét dudng tron nhu sau:

— Vé duong tron tam O ban kinh R.
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— L&n lugt 1ay cac diém A, B, C, D, E trén dudng tron

theo thu ty ngugc chiéu kim déng hé (hoac theo

chiéu kim déng hd) sao cho: .
— — 360" _

AOB = BOC = COD = DOE = EOA -

0
= T B
Em hay giai thich vi sao cac canh va cac goc cla da

giac ABCDE béng nhau (H.9.39).

/o

E
' D
C
Hinh 9.39
Pa giac ABCDE nhu Hinh 9.39 dudc goi la mét da giac déu. Téng quat, ta cé dinh nghia:

s

ﬂ Da giac déu la mét da giac 16i ¢d cac canh bang nhau va cac goc bang nhau.

Ngudi ta chiing minh dugc rang cac dinh ciia moi da giac déu ludn cung nam trén mét
dudng tron, dugc goi la dudng tron ngoai tiép da giac, tam dudng tron dugc goi la tam
clia da giac va da giac dugc goi la ndi tiép dudng tron dé.

g Néu mét luc giac déu (da giac déu 6 canh) ndi tiép
dudng tron ban kinh 2 cm (H.9.40) thi dd dai cac canh
cla luc giac déu bang bao nhiéu centimét? Sé do cac
goc cla luc giac déu bang bao nhiéu d6?

o E~——D
.../ a)Dudi day la hinh cac da giac déu thudng gap e o g
trong hinh hoc (H.9.41).
Tam giac déu Hinh vuéng Ngd giac déu Luc gidc déu Bat giac déu

Hinh 9.41
b) Trong nghé thuat, kién tric, cdng nghé ché tao va thé gidi tu nhién ¢ nhiéu hinh
phang c6 dang da giac déu. Nhiing hinh phang nay khéng chi dep vi su can déi hai
hoa ma con tdi uu trong viéc sap x&p va s dung (H.9.42).

i

Gach lat hinh vuéng Trang tri bdng tam gidc déu Maéat ban hinh bat gidc déu

Mat dé dinh 6c Hép dung banh keo Céc 16 t6 ong
Hinh 9.42
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Trong cac hinh phéng duéi day, hinh phang nao ¢6 dang la mét da giac déu?

Hinh a Hinh b Hinh ¢ Hinh d

Giai. Ta thay da giac trong hinh a khong phai da giac 16i, da giac trong hinh b la hinh
thoi ¢6 cac géc khdng bang nhau, da giac trong hinh ¢ la bat giac cé cac canh khéng
béing nhau, da giac trong hinh d la hinh vuéng. Do vay chi ¢6 hinh phang trong hinh d
c6 dang da giac déu.

Cho tam giac déu ABC c6 canh 6 cm. Trén
canh AB ldy cac diém M, N: trén canh BC ldy cac diém
P, @Q; trén canh CA lday cac diém E, F, sao cho cac
doan thang AM, MN, NB, BP, PQ, QC, CE, EF, FA déu
bang 2 cm nhu Hinh 9.43. H&i MNPQEF cé 1a mdt luc
giac déu hay khéng?

Giai (H.9.43).

Theo Hinh 9.43, ta thay MNPQEF la mét da giac 16i. Hinh 9.43
Ta co AM _AF :l. Theo dinh Ii Thalés dao cho tam gidc ABC va dudng thang MF
AB AC 3
thi MF // BC.
MF AM 1 BC
Suy ra = =—. Dodé MF =——=2cm. Tuong tu, NP= QE=2cm.
W BC " AB 3 3 g

Vay luc giac MNPQEF co tat ca cac canh bang nhau.
Mat khéac, tam giac AMF la tam giac déu vi AM = MF = FA =2 cm nén
FMA = 60° va FMN =180° — FMA = 120°.
Tuong tu céc goc tai cac dinh N, P, Q, E, F cla luc giac MNPQEF déu bang nhau va

bé&ng 120°. Vay luc giac MNPQEF c6 céc canh va cac goc bang nhau. Do d6 MNPQEF
la luc giac déu.

PN

Cho M, N, P, Q, K |an lugt |a trung diém clla cac canh

B
AB, BC, CD, DE va EA cla ngl giac déu ABCDE
(H.9.44). HOIi MNPQK cé phai |a ngld giac déu hay
- Q N
khéng?

p P C
|36 Hinh 9.44



%r Thi thach nho 1 / \

Cho moét bat giac déu (da giac déu 8 canh) ndi ti€p moét dudng
tron tam O (H.9.45). H3i mdi gbc cla bat giac déu coé sb do \ /
bang bao nhiéu? X~
Hinh 9.45
B PHEP QUAY

=ﬁ Phép quay

I]]E Pé bay ban &n cho nhiéu ngudi, cac nha hang thudng st
dung ban xoay c6 dang hinh tron va quay dugc quanh
tam cda hinh tron. Bat mét chiéc ¢cdc nhd & vi tri diém A
trén ban xoay ¢6 dang hinh tron véi tam O sao cho diém A
khac diém O. Khi quay ban xoay thuan chiéu quay cla
kim déng hd thi chiéc cdc di chuyén dén moét vi tri méi 1a
diém B (H.9.46).
Em hay so sanh khoang céch tu hai diém A va B dén
diém O. Hai diém A, B c6 cung ndm trén mot dudng
tron tam O hay khéng?

[[EB Trén ban xoay tam Q, vé tam giac déu ABC ndi tiép mot
dudng tron (O) va hai tia OA, OB (H.9.47). Khi quay ban
xoay thuan chiéu quay cua kim déng hé dé tia OA di
chuyén triing véi tia OB (& vi trl ban dau), diém A cé di
chuyén dén vi tri ciia diém B khong va sé& di chuyén trén
cung tron nao cla dudng tron (0)? Khi do, diém C sé di
chuyén dén vij tri clia diém nao?

Hinh 9.47

Trong HP2 va HP3, ta da thuc hién mot phép quay tam O dé quay tia OA thuan chiéu
quay clta kim déng hé dén tia OB va diém A khi di chuyén tao thanh cung AB cla
dudng tron (O, OA). Ta néi phép quay nay bién diém A thanh diém B. Cu thé ta ¢ khai
niém phép quay nhu sau:
Phép quay thuan chiéu a® (0° < o® < 360°) tam O gil nguyén diém O, bién diém A
khac diém Othanh diém B thudc dudng tron (O, OA) sao cho tia OA quay thuan
chiéu quay clia kim déng hé dén tia OB thi diém A tao nén cung AB c6 sb do o°
(H.9.48a). Binh nghia tuong tu cho phép quay ngugc chiéu o tam O (H.9.48b).
Phép quay 0° va phép quay 360° gid nguyén moi diém.

A B
ﬁ " Eﬂ:
H
B A

8 Hinh9.48 b)

B?l



&3 a) Phép quay ngugc chidu 180° tam O bién diém A thanh diém A’ Hdi diém A’ co
déi xuing véi diém A qua O hay khéng?
b) N&u phép quay thuan chiéu o tam O bién diém A thanh diém B thi phép quay
ngugc chidu o tam O c6 bién diém B thanh diém A hay khéng?

| Cho tam giac déu ABC ndi tiép dudng tron (O) -
nhu Hinh 9.49. Hay cho biét cac phép quay ngudgc
chiéu lan lugt 120°, 240°, 360° vdi tam O sé bién cac

dinh A, B, C thanh nhiing diém nao. 6
Giai. Cac phép quay ngudc chiéu lan lugt 120°, 240°, 0 ¢
360° v6i tAm O bién cac diém A, B, C thanh nhing diém Hinh 9.49
tuong Ung dugc cho bdi bang sau:
Binh
Phép quay A | B | C
ngugc chiéu
120° B|C | A
240° C A B
360° A| B | C

Ngudi ta noi ba phép quay trén bién tam giac déu ABC thanh chinh né, hay cac phép
quay nay gili nguyén tam giac déu ABC. Téng quat, ta ¢ khai niém va két qua sau:

M6t phép quay dugc goi la gilf nguyén moét da giac déu 76 néu phép quay doé bién
m&i diém clia 76 thanh mot diém cla 7.

Ngudi ta chi ra rang néu moét phép quay bién cac dinh cGa da giac déu 76 thanh cac
dinh cla 76 thi phép quay dé gili nguyén 76.

Cho hinh vudng ABCD noi tiép dudng tron (O) nhu Hinh 9.50. /5 DN
a) Phép quay thuan chiéu 90° tam Obién cac diém A, B,

C, D thanh nhiing diém nao? Phép quay nay cé gil O
nguyén hinh vuéng ABCD khdng? - -
b) Hay liét ké thém ba phép quay thuan chiéu khac, véi D C

tam O gilt nguyén hinh vudong ABCD.

Cho diém Ova diém A khac diém O (H.9.51).
Phép quay ngugc chiéu 60° tdm O bién diém A thanh
diém A’ Xac dinh diém A’ theo huéng dan sau: Vé
dudng tron (O; OA) va tia Ox sao cho AOx = 60°, tia Ox
cat dudng tron (O; OA) tai diém A'(H.9.51).

Hinh 9.51
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r
€2 Thirthach nhd 2
Hay liét ké 6 phép quay gil nguyén mot luc giac déu ndi tiép mot dudng tron (O).

BAITAP

9.24. Trong cac hinh phang sau (H.9.52), hinh nao |a hinh phang cé dang da giac déu?

a) b) c) ad) e)

Hinh 9.52

9.25. Trong cac hinh duéi day (H.9.53), hinh nao vé hai diém M va N thod man phép
quay thuan chiéu 60° tam O bién diém M thanh diém N?

N . Y M
/ '
0 : I 509 0° | N
0480 Mo, fe Mo, oL
a) b) c) d)

Hinh 9.53

9.26. Cho tam giac déu ABC ndi ti€p dudng tron (O) ban kinh 2 cm. Tinh dd dai cac canh
clia tam giac ABC.

9.27. Cho hinh thoi ABCD c6 A =60°. Goi M, N, P. Q 14n lugt 1a trung diém cta AB, BC,
CD, DA. Ching minh réang MBNPDQ la luc giac déu.

9.28. Cho tam giac déu ABC nbi tiép dudng tron (O)
nhu Hinh 9.54. Phép quay ngudc chiéu 60° tam O bién
cac diém A, B, C lan lugt thanh cac diém D, E, F. Chiing

2 C
minh riing ADBECF Ia mét luc giac déu. ‘
B

9.29. Liét ké nam phép quay git nguyén mdt ngl giac ‘
déu ndi ti€p mot dudng tron tam O. Rt 9'54_ ’ )
:_,..v! tri cao nhat

9.30. Cho vong quay mat trgi gdm tam cabin nhu Hinh o
9.55. Hoi dé cabin A di chuyén dén vi tri cao nhat thi ) T
vong quay phai quay thuan chiéu quay cGa kim déng ho o K

1

quanh tam bao nhiéu do?
A N &
@ \Y/
‘ai'a}

Hinh 9.55

A
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Vidu1
Cho tU gidc ABCD nbdi tiép dudng tron (O). Biét réng
AOB =120°, BOC =40°, COD=80° Tinh & do céc
gbc cla tu giac ABCD.

Giai (H.9.56). Xét dudng tron (0), ta cé:

Aﬁﬁz%AﬁzGD” (gbc ndi tiép va géc 6 tam clng

chin cung AB);

BAC = BDC =%§5¢ = 20° (céac gobc noi tiép va goc & tam cung chén cung BC);

.

CAD = ECOD = 40° (goc ndi tiép va géc d tam cung chan cung CD).

Suy ra BAD = BAC + CAD =60° va ADC = ADB +BDC = 80°.
Vi cac géc ddi nhau cla ti giac néi tiép ABCD c6 téng bing 180° nén
ABC =180° — ADC =100° va BCD =180° — BAD = 120°.

Cho luc giac déu ABCDEF.
a) Tinh s do cac géc BCF, BDF, BEF.

b) Goi O la tam cla luc giac déu. Hay chi ra ba phép
quay tam O git nguyén tam giac ACE.

Giai (H.9.57).

a) Luc giac déu ABCDEF c6 cac goc bang 120° va ndi
ti€p mét dudng tron (O). Khi do, cac tu giac ABCF, ABDF,
ADEF nbi tiép (O).

Vivay BCF = 180° — BAF = 180° — 120° = 60°,
Tuong tu, BDF = BEF = 60"

Hinh 9.57

b) Tuong tu céu a, cac goc cha tam giac ACE déu bang 60°, hay ACE la tam giac déu
va ndi tiép dudng tron (O). Nhu vay, ba phép quay tam O gil nguyén tam giac ACE
la ba phép quay thuan chiéu lan lugt 120°, 240°, 360° véi tam O.
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9.31. Cho tam giac ABC c6 cac dudng cao AD, BE, CF. Chiing minh rédng BCEF, CAFD,
ABDE la nhiing tU giac néi tiép.

9.32. Cho tu giac ABCD nbi tiép dudng tron (O), AB cét
CD'tai E, AD cit BC tai Fnhu Hinh 9.58. Biét BEC = 40°
va DFC = 20°, tinh s& do cac géc cua tu giac ABCD.

9.33. Cho hinh vuéng ABCD c¢6 canh bang 4 cm. Tinh chu vi,
dién tich cGia cac dudng tron ndi tiép va ngoai tiép hinh
vudéng ABCD. Hinh 9.58

9.34. Biét réang bén dinh A, B, C, D cla mét hinh vudng cung nam trén mot dudng tron
(O) theo thi tu ngugc chiéu quay clGa kim déng hé. Phép quay thuan chiéu 45° bién
cac diém A, B, C, D 1an lugt thanh cac diém E, F, G, H.

a) Vé da giac EAFBGCHD.
b) Pa gidc EAFBGCHD c6 phai la mét bat giac déu hay khéng? Vi sao?

9.35. Cho ngi giac déu ABCDE nbi tiép dudng tron (O) A E
nhu Hinh 9.59.
a) Hay tim mét phép quay thuan chiéu tam Obién diém .0
A thanh diém C. B D

b) Phép quay trén sé bién cac diém B, C, D, E lan luct
thanh nhiing diém nao? Phép quay nay cé gii nguyén
ngl giac déu ABCDE khong?

9.36. Ngudi ta muén lam mét khay dung banh keo hinh luc giac déu c6 canh 10 cm va
chia thanh 7 ngan gém mét luc giac déu nho va 6 hinh thang can nhu Hinh 9.60. Hoi
luc giac déu nhd phai ¢6 canh béing bao nhiéu dé né c¢é dién tich béng hai lan dién tich
m&i hinh thang?

C
Hinh 9.59
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A. TRAC NGHIEM

9.37. Khang dinh nao sau day la ding?
A. Géc ndi tiép c6 s6 do bang s6 do cung bi chén.
3. Goc cé hai canh chiia cac day cung cla dudng tron la géc ndi tiép dudng tron dé.
C. Géc ndi tiép co6 s6 do bang mét nlia s6 do cung bi chén.
D. Goc ¢6 dinh nam trén dudng tron la goc ndi tiép dudng tron do.

9.38. Cho tu giac ABCD néi ti€ép mdt dudng tron co A-C =100°. Khang dinh nao sau day
la dung?

A. A=80° B. C =80°. C. B+D=100° D. A=140°.
9.39. Pa giac nao dudi day khéng ndi ti€p mot dudng tron?

A. Pa giac déu. B. Hinh chi nhat. C. Hinh binh hanh. D. Tam giac.
B. TU LUAN

9.40. Cho tam giac ABC ¢6 cac dudng cao BE, CF cit nhau tai H. Goi M 1a trung diém

cta BC va /la trung diém cta AH. Ching minh réng:
a) Tu giac AEHF ndi tiép mot dudng tron tam /;
b) ME, MF tiép xuc vGi dudng tron ngoai tiép to giac AEHF.

9.41. Cho tam giac ABC ndi ti€p dudng tron (O). Goi M, N, P l4n luct 1a trung diém cua
cac canh BC, CA, AB. Chiing minh rang céc ti giac ANOP, BPOM, CMON la céac tu
giac noi tiép.

9.42. Cho mét hinh lyc giac déu va mét hinh vudéng cung
ndi ti€p mot dudng tron. Biét rang hinh vuéng c¢6 canh
béng 3 cm. Tinh chu vi va dién tich cGa hinh luc giac A D
déu da cho.

9.43. a) Cho hinh vuéng ABCD ni tiép dudng tron tam O .
(H.9.61). Phép quay thuan chidu 45° tam O bién cac
diém A, B, C, D lan lugt thanh cac diém A’, B, C', D"
Hay v& t giac A'B'C'D" |

. _ Hinh 9.61
b) Phép quay trong cau a bién cac diém A’ B', C', D'

thanh nhiing diém nao?

9.44. Ban Lan mudn cat hinh ngdi sao ¢6 dang nhu A 5
Hinh 9.62 (trong d6 ABCDE la mét ngl giac déu). / -
Lan gap doi t& gidy, vé mdt nla ngdi sao va cat £ \) C \
theo nét vé. HAi gbc tao bdi Iudi kéo va nép gép /
luc du bang bao nhiéu do? o /

Y
St

Hinh 9.62
I 92



Chuong = MOT SO HINH K!lﬁl »'H'(NH HOC ™
RONG THUC TIEN

TFlUC QUAN

-

(6 rat nhiéu cac vat dung trong doi song
hang ngay ¢6 dang hinh tru, hinh cau hay
hinh non. Chuong nay sé gilp cac em tim
hi€u mot vai yéu t6 quan trong cla cac
hinh nay. Qua d6 cdc em sé biét cach tinh,
chang han mét thing hinh tru chia duoc
bao nhiéu lit nudc, hay lam mét chiéc nén
gidy cho doivan nghé nhu thé nao,..

31

Khai niém, thuit ngir Kién thic, ki nang

« Hinh tru « Mo ta dudng sinh, chiéu cao, ban kinh ddy cia hinh tru; dinh, dudng
- Hinh nén sinh, chiéu cao, ban kinh day cta hinh nén.
- Dudng sinh « Taolap hinh tru va hinh nén.

- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh tru, hinh nén.

+ Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan vai viéc tinh thé tich, dién tich
xung quanh cta hinh tru, hinh nén.

Pén 16ng, nén la § Hinh 10.1 1a
nhing vat dung quen thudc cé
dang hinh try, hinh nén. Trong
bai hoc nay, ching ta sé tim
hiéu moét s6 yéu t6 co ban vé
hinh try, hinh nén va nhiing vén
dé thuc tién gan vdi viéc tinh
dién tich, thé tich cla chung.

Hinh 10.1
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ﬂ HINH TRU

£ 7 Nhan biét hinh tru
1. HOp slia (H.10.2a) cé dang mét hinh tru.
Mot s6 yéu té cha hinh tru dugce chi ra trén Hinh 10.2b.

2. Khi quay hinh chd nhat O'ABO mét vong quanh OO’
¢6 dinh thi ta dugc mét hinh try (H.10.3), trong do:

— Hai day cda hinh tru 1a hai hinh tron bang nhau
(O O'A) va (O; 0B).

— MGi duding sinh 1a mot vi tri clla AB khi quay. Vay hinh
tru ¢ v6 s6 dudng sinh. R = O'A = OB goi la ban kinh
day cda hinh try.

— D6 dai cia doan OO’ goi la chiéu cao clia hinh tru.
Cac dudng sinh bang nhau va bang OO.

\L
E Néu médt s6 db vat cé dang hinh tru trong doi séng.

Mot 86 yéu 1o cla hinh tru:

O A Chiéu cao: h= 0'0.
Eh ; Ban kinh day: R = OB.
P R budng sinh: [ = AB.

Hay k& tén mét ban kinh day va mét dudng sinh ca hinh
try trong Hinh 10.4. Cho biét chiéu cao cla hinh tru nay.

Giai

O'M 1a mét ban kinh day cua hinh tru.
EF la mét dudng sinh ctia hinh truy.
Chiéu cao O'O= 10 cm.

K& tén cac ban kinh day va dudng sinh con lai ca hinh try ¢6 trong Hinh 10.4.

| o4

o

o C o[~-~.,§3

Hinh 10.2

i 04

Hinh 10.3

Hinh 10.4

C

b) Ban kinh day




Chu y. Tt mét hinh try, néu ta cat rdi hai day va cat theo mét dudng sinh nao dé rdi trai
phang ra thi ta dugc mot hinh phang (gdm hai hinh tron va mét hinh chii nhat) nhu
Hinh 10.5 goi 1a hinh khai trién cta hinh tru da cho.

B B (:i:j:)
Hinh 10.5

Chuén bi mét bang gidy cliing hinh chii nhat ABCD véi AB = 8 cm, BC = 15 cm.
Cudn bang giay lai sao cho hai canh AB va DC séat vao nhau nhu Hinh 10.6 (dung
bang keo dan), ta dugc mot hinh tru (khéng c¢6 day). Hay cho biét chiéu cao va chu vi
day cla hinh tru dé.

B i o
o = k‘-—-—-—-“/

: D e
A
Hinh 10.6

VEt dan

,6 Dién tich xung quanh va thé tich cla hinh tru

R} Ngudi ta coi dién tich hinh chii nhat ABCD chinh |a dién tich xung quanh cla
hinh try dugc tao thanh (xem Thuc hanh 1). Cho hinh try cé chiéu cao h= 9 cm
va ban kinh day R = 5 cm. Tinh dién tich mat xung quanh cla hinh tru.

Mot cach téng quat, ta cé cong thuc tinh dién tich mdt xung quanh (goi tat 1a dién tich

xung quanh, ki higu 1a S, ) cta hinh try nhu sau:

qu = 2'3T.Hh,
trong dé R la ban kinh day,
h la chiéu cao.

1115F) Hay nhac lai cong thic tinh thé tich cGa hinh l&ng try diing tam giac (hodc hinh
lang tru ddng td giac) cé dién tich day S va chiéu cao h.
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Tuong tu, d6i véi hinh tru ta cling ¢6 cdng thic tinh thé tich V nhu sau:

V= Sdﬁ 'h=T|:H2h,
trong do Sdéy la dién tich day,
R la ban kinh day,

h la chiéu cao.

Bac Khéi du dinh son lai mét thung rac c6 dang hinh tru
(son mét ngoai va mét day 1a nap) ¢6 ban kinh day bang
11 cm, chiéu cao bang 30 cm (H.10.7).

wa Qg

a) Tinh dién tich phan can son cla thung réc.

b) Tinh thé tich clia thiung rac (lam tron két qua dén
hang don vi cia cm3).

11 cm
Giai Hinh 10.7

a) Phan can son bao gdm mat xung quanh va mot day cda hinh try.
Theo dé bai, tacé R =11 cm va h= 30 cm. Do do:

Syq = 2nRh=2r - 11 - 30 = 660 (cm2);

S4ay = TAZ = m - 112 = 121% (cm?).
Vay dién tich can sonla S = S,q+ Saay = (660 + 121)n = 781n (cm?).

b) Thé tich clia thiing rac 1a V = 844 - h=1217 - 30 = 3 6307 ~ 11 404 (cm?).

Luyén tap 2

M6t thiing nuéc c6 dang hinh tru véi chiéu cao bang 1,6 m va ban kinh day bang 0,5 m.

ay

a) Tinh dién tich xung quanh cta thung nudc.
b) Hoi thiing chifa dugc bao nhiéu lit nuéc?

(Coi chiéu day cla thung khdng dang ké va lam tron két qua & cau b dén hang don vi
cua lit).

BY HinH NON

g2 Nhan biét hinh nén

1. D6 chdi, chi tiét co khi (H.10.8) c6 dang mot hinh nén. Mét s6 yéu té cta hinh nén
dugc thé hién trén Hinh 10.9b.
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Hinh 10.8

2. Khi quay tam giac vuéng SOA (vudng ¢ O) mét vong
quanh SO c¢d dinh thi ta dugc mot hinh non dnh § A
(H.10.9a), trong dé:

— Pay cta hinh nén 1a hinh tron (O; OA), R = OA goi la
ban kinh day cua hinh nén.

— MGi dudng sinh la mét vi tri cia SA khi quay. Vay hinh

nén c6 vé s6 dudng sinh dai bang nhau. al
— S0 goi la dudng cao cua hinh nén. D6 dai doan SO Ban kinh " Day
dugc goi la chidu cao clia hinh non. ol

Wi

B Néu mét s6 db vat co dang hinh nén trong ddi séng.
Mot 86 yéu té cla hinh non:

Pinh: S.

Chiéu cao: h = SO.
budng sinh: [ = SA = SB.

Ban kinh day: R = OA.

Hay ké tén dinh, dudng cao, mdt ban kinh day va mot
dudng sinh cla hinh nén trong Hinh 10.10.

Giai

Dinh: S.

budng cao: SO.

M6t ban kinh day: OM.

Mot duong sinh: SM. Hinh 10.10



K& tén cac ban kinh day va cac dudng sinh con lai ctia hinh nén trong Hinh 10.10.

Chu y. Cho mét hinh nén. Néu ta cat rdi day va cat mat xung quanh ctia né theo dudng
sinh SA rdi trai phang ra thi dugc mét hinh phang (gdm mot hinh tron va mét hinh
quat tron) nhu Hinh 10.11 goi |a hinh khai trién cta hinh nén da cho.

3 5
\ I
A a
B
EE——
'“ ©
Hinh 10.11

Cat moét nda hinh tron bang gidy cling, ¢é dudng kinh AB = 20 cm va tam la S.

Cudn nua hinh tron dé lai sao cho SA va SB sat vao nhau (dung bang keo déan),

ta dugc mét hinh nén dinh S (khéng co6 day) (H.10.12). Hay cho biét d6 dai dudng sinh

va chu vi day cua hinh nén dé.
A

B A B
. Hinh 10.12
ﬁ Dién tich xung quanh va thé tich cta hinh nén

11:E) Ngusi ta coi dién tich cdia hinh quat tron SAB (xem Thuc hanh 2) chinh 1a dién tich
xung quanh cda hinh nén dugc tao thanh. Cho hinh nén ¢é dudng sinh /=9 cm va
ban kinh day r= 5 cm. Tinh dién tich mat xung quanh ctGa hinh nén.

M6t cach tdng quat, ta cé cong thic tinh dién tich mat xung quanh (goi tat |a dién tich
xung quanh, ki hiéu la qu} ctia hinh nén nhu sau:

S}(q = Ttrf,
trong do rla ban kinh day,
['la do dai dudng sinh.
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1[5Z) Hay nhéc lai cong thic tinh thé tich cla hinh chép tam giac déu (ho#c hinh chép
ti giac déu) co dién tich day S va chiéu cao h.

Tuong tu, ta c6 cong thiic tinh thé tich cdia hinh nén nhu sau:

1 1

trong do S, la dién tich day,
rla ban kinh day,

h la chiéu cao.

Cho mét hinh nén c6 dd dai dudng sinh bang 10 cm,
ban kinh day bang 6 cm (H.10.13).

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.

b) Tinh thé tich ctia hinh non.
Giai Hinh 10.13

a) Dién tich xung quanh cla hinh nén la Sy=nrl=n-6-10=60n (cm?).
b) Tam giac SOB vudng tai Onén theo dinh Ii Pythagore ta co:
OB? + 50? = 5B
6° + SO? = 107
S0? =100 - 36 = 64
SO=8cm.
1

Thé tich cia hinh nén 1a V = -;-m"zh =3F 62 - 8 = 967 (cm?).

Luyén tap 4

Tinh dién tich xung quanh va thé tich ciia mét hinh nén ¢é dé dai dudng sinh béng
13 cm va chiéu cao b&ng 12 cm.

Ngudi ta d6 mudi thu hoach dudc trén canh déng
mudi thanh ting déng c6 dang hinh nén véi
chiéu cao khoang 0,9 m va dudng kinh day
khoang 1,6 m. H6i m&i déng mudi ¢6 bao nhiéu
decimét khdi mudi? (Lam tron két qua dén hang
don vi cta dm3).




10.1. Thay dau “?” bang gia tri thich hgp va hoan thanh bang sau vao va:

Hinh Ban kinh day | Chiéu cao Dién tich Thé tich
(cm) (cm) xung quanh (cm?) (cm?3)
@ 4 6 ? ?
- 3 5 ? T
ih
- — ? 10 ? 50n
S A |
N 8 ? 1927 ?

10.2. Cho hinh chi nhat ABCD c6 AB=3cm, BC =4 cm.
Quay hinh chl nhat quanh canh AB m6t vong, ta dudc
mét hinh try. Tinh dién tich xung quanh va thé tich cla
hinh try tao thanh.

10.3. Khi cho tam giac SOA vudng tai O quay quanh canh
SO mot vong, ta dugec mot hinh non. Biét OA = 8 cm,
SA =17 cm (H.10.14).

a) Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.
b) Tinh thé tich ctia hinh nén.

10.4. M6t bong den huynh quang ¢é dang hinh tru dugc
dat khit vao mot hop gidy cling dang hinh hép chi nhat
(H.10.15). H6p gidy c6 chiéu dai bang 0,6 m, day la
hinh vuéng canh 4 cm. Tinh dién tich xung quanh va thé
tich ctia bong dén (gia st bé day cua hdp gidy khong
dang ké).

10.5. Mot dung cu gém mét phan ¢d dang hinh tru va
moét phan c¢é dang hinh nén véi cac kich thuéc nhu

Hinh 10.16. :
. , X . .
a) Tinh thé tich clia dung cu nay. ;
b) Tinh dién tich mat ngoai ctia dung cu (khdng tinh day :
cua dung cu). 100 cm :
10.6. Tinh thé tich cla hinh tao thanh khi cho hinh ABCD e LR -
quay quanh AD mét vong (H.10.17). Y .
B 4cm A
3 cm Hinh 10.16
6 cm
5 8cm c

I 100 Hinh 10.17



Khai niém, thuat ngix Kién thic, kinang

- Hinh cau - Mo ta tam, ban kinh ctia hinh cdu, mat cau.
. Mit ciu - Tao 1ap hinh cdu, mdt cdu. Nhan biét phan chung clia mdt phang
' va hinh cu.

- Tinh dién tich mat cdu, thé tich hinh cau.

- Giai quyét mot s6 van d€ thuc tién gan véi viec tinh dién tich mat cdu,
thé tich hinh cau.

Qué béng da theo tiéu chuan FIFA (Lién doan
Bong da Quéc t&) c6 dang hinh cau véi dudng kinh
khoang 22 ¢m (H.10.18). Khi bom céng quéa béng
thi thé tich qua béng béng bao nhiéu?

Hinh 10.18

n MAT CAU VA HINH CAU

)
QE' Nhan biét mat cau va hinh céu

1. Ta da biét qua bong (H.10.19) ¢c6 dang hinh cau.
Mot s6 yéu to cha hinh cau dugc chi ra trén Hinh 10.20.

2. « Khi quay nda dudng tron quanh dudng kinh AB ¢6
dinh c@a nd, ta dugc mot mat cau.

« Khi quay ni7a hinh tron quanh duéng kinh AB ¢4 dinh

cua no, ta dugc mdt hinh cau. Hinh 10.19
Tam va ban kinh cta niia dudng tron (hinh tron) cling la tdm va béan kinh cGa mét cau
(hinh céu).

A Ban kinh __"

Tam :
O s - :
d> :
B B
Hinh 10.20
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RY
g Tim maot vai hinh anh cGa hinh cau, mat cau trong thuyc té.

Mot s6 yéu té cha mat cau:

Tam mat cau: O.
Ban kinh mat cau: R = OB.

Hay ké& tén tam va moét ban kinh cla mat cdu trong
Hinh 10.21.

Giai
Tam mat cau: O.
Mot ban kinh: OP. Hinh 10.21

K& tén cac ban kinh con lai clia mét cau trong Hinh 10.21.

ﬁj C3at mat cau, hinh cdu béi mt mét phang

12280 So dua dugc xem la c6 dang hinh cau. Ngudi ta cét so dia khdé dé 1am géo dua
: (H.10.22a). Em thdy miéng géo c6 dang hinh gi?

EEE Khi cat déi mdt qua cam c6 dang hinh cdu (H.10.22b), em thdy mat cét c6 dang
hinh gi?

a) b)
Hinh 10.22
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M6t cach téng quaét:

1. Néu cat mét hinh cau bdi mot mét phang thi phan
chung clia mét phang va hinh cau (con goi la mat céf)
la mot hinh tron.

2. N&u cat moét méat cau ban kinh R bdi mot mat
phang thi phan chung clia mét phang va mét cau la
moét dudng tron (H.10.23).

« Khi mat phang di qua tam thi dudng tron dé cé ban Hinh 10.23
kinh R va dugc goi la dudng tron I6n.

« Khi mat phéng khéng di qua tam thi dudng tron doé
¢6 ban kinh nhé hon R.

Trai Dat cha chung ta dugc xem la ¢6 dang hinh cau (nén
con goi la “Dia Cau”) va dudng Xich dao la mét dudng
tron 16n, dai khoang 40 075 km. Tinh dudng kinh cla
Trai Dat (lam tron két qua dén hang phan tram cta km).

Giai

Do dudng Xich dao 1a mot dudng tron 16n nén ban kinh cléa né bang ban kinh cla
Trai Dat.

NEu goi R la ban kinh Trai Dét thi d6 dai cla dudng Xich dao la 2R= ~ 40 075 (km).
Do do, dudng kinh cha Trai batla 2R ~40 075 : n~ 12 756,27 (km).

Cuc Bac

Xich dao

Khi cit mot hinh cau bdi mét mat phang di qua tam ca hinh cdu dé duge mét hinh
tron ¢6 dién tich 25z cm?. Tinh ban kinh cda hinh cau.

B DIEN TICH MAT CAU VA THE TICH HINH cAu

,6 Dién tich mat cau va thé tich hinh cau
m Ngudi ta thdy réng lugng son can dung dé son kin .
mdt mét cau ban kinh R bang véi lugng son can dung
dé son kin mot hinh tron ban kinh 2R (khi do day cla
IGp son nhu nhau) (H.10.24). TU dé, em hay dy doan
cong thic tinh dién tich mat cau ban kinh R. Hinh 10.24

[ﬂm S dung moét hinh cau ban kinh R va mét céc thuy tinh ¢é dang hinh tru ban kinh
day R, chiéu cao 2R. Ban dau dé hinh cau nam khit trong chiéc cdc cé day nudc.
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Ta nhéc hinh céu ra khdi céc¢ thuy tinh hinh tru (H.10.25).

Hinh 10.25
Do dé cao cot nuéce con lai trong chiéc cbce, ta thay dé cao nay chi bang % chiéu cao

cla chiéc c6c hinh tru. TU dé, em hay du doan céng thiic tinh thé tich hinh cau
ban kinh R.

Ngudi ta chiing minh dudc ¢éng thiic tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau c6 ban
kinh R la:

S = 47R%.
4
V=—nR.
3

Tinh dién tich m&t cAu va thé tich hinh cdu ¢6 ban kinh bing 10 cm.
Giai

Dién tich mat cAu Ia: S = 4R = 4x - 102 = 400x (cm?).

Thé tich hinh cau la: V = %ﬂﬁ-s : %ﬂ . 1q? _ 40007

Em hay tra 16i cau hoi cua tinh huéng md dau.

Ban Trang c6 mot bé ca c6 dang moét phan hinh ciu véi
dudng kinh bang 20 cm (H.10.26). Khi nudi ca, Trang

thudng d8 vao bé Iugng nudc cé thé tich bang % thé tich f— I |

(cm?).

clia hinh céu. Tinh thé tich nudc ban Trang da dé vao bé ca.
(Lam tron két qua dén hang don vi ciia cm?).

Giai
Ban kinh ctia hinh cau la 20 : 2 = 10 (cm).

T -
Hinh 10.26
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4

Thé tich clia hinh cdu 1a V = %nRE‘ _ 5::-103 _4000n

3
Thé tich nuéc ban Trang s dung dé dé vao bé ca la:

2 40007 8000
3 3 9

(cm?).

~ 2 793 (cm?).

Khinh khi cau dau tién dugc phat minh bdi anh em nha
Montgolfier (ngudi Phap) vao nam 1782. Chuyén bay
dau tién cta hai anh em trén khinh khi cau dudc thuc hién
vao ngay 4 thang 6 nam 1783 trén bau trdi Place des
Cordeliers 6 Annonay (nuéc Phap) (theo cand.com.vn).
Gia st moét khinh khi cau c6 dang hinh cau véi dudng
kinh bang 11 m. Tinh dién tich mat khinh khi cau dé
(lam tron két qua dén hang don vi cua m2).

BAITAP

10.7. Thay dau “?” bang gia tri thich hgp va hoan thanh bang sau vao va:

Hinh 10.27

Hinh Ban kinh (cm) | Dién tich mét cdu (cm?) | Thé tich hinh cau (cm?)

3 7 4

? 100n ?

v ? ? 972n

10.8. M6t c6¢ dung ba vién kem ¢6 dang hinh cu, maéi vién déu cé ban kinh bang 3 cm.
Tinh thé tich clia kem dung trong céc (1am tron két qua dén hang don vi cla cm?d).

10.9. M6t qua béng da cé chu vi clia dudng tron I6n bang 68,5 cm. Qua bong dudc ghép
ndi bdi cac miéng da hinh luc giac déu mau trang va den, mdi miéng c6 dién tich bang
49,83 cm?2. Hoi can it nhét bao nhiéu miéng da dé 1am qua béng trén? (Coi phan mép
khau khéng dang ké).

10.10. Hang nam cu dip Tét dén Xuan vé, dan lang Thuy Linh, phudng Linh Nam, Ha Noi
lai t6 chuic 1& hoi vat cAu truyén théng. Trong |1& hoi c6 st dung mét qua cau dugc tién
bang gd, dudng kinh khoang 35 cm, san dd mét ngoai. Tinh dién tich mat ngoai cla
qua cau g6 noi trén.
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LUYEN TAP CHU

- M6t hinh tru c6 ban kinh day béng 1 cm va chiéu cao
bang 2 cm. Ngudi ta khoan di mot phan cé dang hinh nén nhu ©
Hinh 10.28 thi thé tich phan con lai cGa hinh try bang bao nhiéu? |,
Giai ' '

Thé tich cla hinh try 1a V, = tR?h =t-1? -2 = 21t (cm®).

2 cm

Thé tich phan bj khoan c6 dang hinh nén la; ..1 ...... L
cm
V, L T e B Y. (cm?).
Thé tich phanconlaila V=V, -V, = D v e (cm®).

m Mot hdp dung bong tennis c6 dang hinh tru chia vua
khit ba qua bdéng tennis xép theo chiéu doc (H.10.29). Cac qua
béng tennis ¢é dang hinh cau, dudng kinh 6,4 cm.
a) Tinh thé tich hdp dung béng (bd qua bé day cla vo hop, 1am
tron két qua dén hang don vi clia cm?).
b) Tinh thé tich bén trong hdp dung béng khéng bj chiém béi ba
qué boéng tennis.
Giai
a) Chiéu cao hép dung béng hinhtrula h=6,4 -3 = 19,2 (cm). Hinh 10.29
Ban kinh day hép dung bong hinhtrula R=6,4:2 = 3,2 (cm).
Thé tich hdp dung béng hinh tru néi trén la:

V=nR?h=mn-3,22-19,2 ~ 618 (cm?d).
b) Ban kinh qua béng tennis la R'=6,4 : 2 = 3,2 (cm).
Thé tich cla ba qua bdng tennis cé dang hinh cau la:

V' = 3-[511;-;?'3) - 3-(%-3,23} ~ 412 (cm?3).
3 | .3
Thé tich bén trong hép dung béng khdng bi chiém bdi ba qué béng tennis la:

V'= V- V'~618 — 412 = 206 (cm3).
BAITAP

10.11. Cho mét hinh tru c6 dudng kinh clia day béng véi chiéu cao va cé thé tich béng
2n cm?.
a) Tinh chiéu cao cda hinh try.

b) Dién tich toan phan cuta hinh try bang tong dién tich xung quanh va dién tich hai
day hinh try. Tinh dién tich toan phan cua hinh tru trén.
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10.12. Mét vong bi bang thép (phan thép giGa hai hinh truy)
¢6 hinh dang va kich thudc nhu Hinh 10.30. Tinh thé
tich ctia vong bi doé.

10.13. Chiéc m{ cua chu hé vdi cac kich thude nhu Hinh
10.31. Hay tinh téng dién tich vai cAn dé Iam chiéc ma
(coi mép khau khéng dang ké va lam tron két qua dén
hang phan mudi cia cm?).

39 G

Hinh 10.31

10.14. Ngudi ta nh&n chim hoan toan 5 vién bi c6 dang hinh cau vao mét chiéc céc
hinh tru dung day nudc, mdi vién bi ¢é dudng kinh 2 cm. Tinh Iugng nudc tran ra
khoi céc.

10.15. Mt bon chira xang gdm hai niia hinh cau ¢é dudng kinh bang 1,8 m va mét hinh try
c6 chidu cao béng 3,6 m (H.10.32). Tinh thé tich cla bén chia xang (Iam tron két qua

dén hang phan tram cta m®).
3,6 m

1.8 m

Hinh 10.32

10.16. TU mot tam tén hinh chir nhat ¢d kich thudc 50 cm x 240 cm, ngudi ta lam mét
xung quanh cla cac thiing dung nudc hinh tru cé chiéu cao bang 50 cm, theo hai cach
sau (H.10.33):

e Cédch 1: GO tdm tén ban dau thanh mat xung quanh cla thung nudc hinh tru.

« Cdch 2: Cat tdm tén ban dau thanh hai tdm hinh chi nhat bang nhau, rdi gd mbi tdm
dé thanh mat xung quanh cua mét thung.

Ki hiéu V, la thé tich clia thung go dugc theo Céch 1 va V, la tdng thé tich cla hai

thung go dudc theo Cdch 2. Tinh ti s6 1:';—1 (gia st cac madi han 1a khéng dang ké).
2

Cach 1: -

Cach 2:

|

Hinh 10.33
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BAI TAP CUO!I

A. TRAC NGHIEM

10.17. Khi quay hinh chd nhat ABCD mét vong quanh canh AB ta dugc mét hinh tru c6
ban kinh day béng dé dai doan thang

A. AB. B. CD. C. AD. D. AC.

10.18. Cho tam giac ABC vubng tai Acé AB=4 cm, BC =5 cm. Khi quay tam giac ABC
mét vong quanh canh AC ta dugc moét hinh nén ¢6 chiéu cao bang

A. 4 cm. B.3cm. C.5cm. D.9cm.
10.19. Dién tich mét cau c6 dudng kinh 10 cm la
A. 10x cm?Z, B. 400% cm?Z, C. 50n cm?2. D. 100% cm?.

10.20. Cho hinh ndn ¢6 ban kinh day A =2 cm, do dai dugng sinh /=5 c¢m. Dién tich xung
quanh cla hinh nén da cho béng

10x= 2 S0n 2
A. —cm*©. B. — cm~”.
3 3

10.21. M6t mét phang di qua tam hinh c4u, cat hinh cau theo mot hinh tron cé dién tich
9n cm?2. Thé tich cla hinh cdu bang

A. 9721 cm3. B. 36n cm3. C. 6m cm?. D. 81m cm?3.

C. 20%x cm?. D. 10n cm?.

B. TU LUAN

10.22. Cho hinh try ¢6 ban kinh day bang 20 cm, chiéu cao bang 30 cm.
a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh try.
b) Tinh thé tich cda hinh try.

10.23. Cho hinh nén ¢c6 ban kinh day bang 9 cm, dd dai
dudng sinh bang 15 cm (H.10.34).

a) Tinh dién tich xung quanh cuta hinh nén.

b) Tinh thé tich cla hinh nén.

[
|
|
1
[
1
|
|
I
1
+
1
I

c) Dién tich toan phan cla hinh nén bang téng dién tich
xung quanh va dién tich day. Tinh dién tich toan phan
cla hinh nén da cho.

Hinh 10.34
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10.24. Quéa béng ré st dung trong thi ddu c6 dang hinh
cau vdi dudng kinh bang 24 cm (H.10.35). Hay tinh:

a) Dién tich bé mat qua béng.
b) Thé tich cGa qua bong.

Hinh 10.35

10.25. Bén trdi ¢ dang hinh tru khong ¢é mot day véi dudng kinh day bang 0,8 m va than
déen cao 1 m (H.10.36). Tinh dién tich gidy dan bén ngoai dén trdi (coi cac mép dan
khéng dang ké).

Hinh 10.36

10.26. Cac hinh duéi day (H.10.37) dudc tao thanh tii cac nira hinh cau, hinh tru va hinh nén
(c6 cling ban kinh day). Tinh thé tich cla cac hinh dé theo kich thuéc da cho.

a) b) c)
Hinh 10.37
10.27. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'canh a. Tinh thé tich clia hinh nén cé dinh

la tdm O cla hinh vuéng ABCD va day la hinh tron tiép xtc vdi cac canh cla hinh
vuéng A'B'C'D' (H.10.38).

D a C
a/ 0
A E ;" E a B
" ;:ig:l-"i' """ 3 ':‘---- Cr
A . g
Hinh 10.38
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10.28. Ban Khéi cho mdt hon da canh vao mot bé nudi ca hinh tru co duong kinh day
bang 20 cm thi nudc trong bé dang I&n 3 cm. Hoi hon da canh dé c6 thé tich bang
bao nhiéu?

10.29. Mot chiéc kem dc qué gdm hai phan: Phan phia dudi dang hinh nén c6 chiéu cao
gdp déi ban kinh day, phén trén 1a nlra hinh cau ¢6 dudng kinh bang dudng kinh day
cta hinh nén phia duéi (H.10.39). Thé tich phan kem phia trén bang 200 cm3. Tinh thé

tich cla ca chiéc kem.

Hinh 10.39

10.30. Mai nha hat Cao Van Lau va Trung tam trién 1am Van hoa Nghé thuat tinh
Ca Mau c6 hinh dang ba chiéc nén 1a I6n nhat Viét Nam (H.10.40). Tinh dién tich mét
mai nha hinh nén cé dudng kinh bang 45 m va chiéu cao bang 24 m (lam tron két qua
dén hang don vi cla m?).

Hinh 10.40

| o



ﬁlﬁl mm minn, Ki rhﬁdﬁa m‘mll '
VA VE DO THI HAM S0 V61 PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu

Sif dung phan mém GeoGebra dé vé d6 thi cta ham s6, giai phuong trinh mét an va giai hé hai phuong trinh
bac nhat hai an.

Khdi déng phan mém GeoGebra O chon Complex Adaptive System
(CAS) dé thuc hién giai phuong trinh mdt 4n va hé hai phuong trinh bac
nhét hai 4n; chon Graphic 2 dé vé dé thi clia ham sé.

n GIAI PHUONG TRINH MOT AN

Pé gidi phuong trinh néi chung, phuong trinh bac hai moét 4n ndi riéng, ta diing 1&nh
Solve(<phuong trinh>) hodc Solutions(<phuong trinh>) trén & 1&énh cla cla s6 CAS,
két qua sé& dudc hién thi ngay bén dudi.

Solutions(5x* +2x—3 = 0
( ) Nghiém cla phuong trinh dugc biéu

- {_1, g} dién dudi dang tap hgp. Chu y, ki hiéu
{} thé hién phuong trinh vé nghiém.
1 Snlutinns(x-a-l = 2) 1 Solutions(3x* +5x+ 61 = 0)
"‘ - {}

- {1}
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4 Soluticns(xﬁ -2 (v’_ + \/5) x+4v6 = U)

» {2 V2,2 v’i}

Snlue(\/gxz+2x—\/§ = Cl)
1

. {x=—m-¢§ x=‘/3_°—’/§}

5 5

Chuy
« D& nhap can bac hai clia ata gd “sqrt(a)”.
« D& nhap x2 ta gd “x"2”.

a GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

Pé giai hé hai phuong trinh bac nhat hai an, ta c¢6 thé s dung mét trong hai phuong

phap sau:

Cach 1. SU dung cau |énh Solve({<phuong trinh thf nhat>, <phuong trinh thi hai>},
{<bién sd thl nhat>, <bién s th( hai>}) hodc Solutions({<phuong trinh th( nhét>,
<phuadng trinh thd hai>}, {<bién s8 thii nhit>, <bién s thi hai>}) trén 6 1&nh cla cla sd

CAS, két qua s& dugc hién thi ngay bén dudi.

1 Solutions({3x+5y = 1,2x—y = —8},{x,y})
- (-3 2)

Solutions({2x—y = 1,4x—2y = 2},{x,y})

_(1 1 )
§Y+§Y

1 Solve({5x+y = 4,x—y = 2},{x,y})

— '{{x =1l,y= _1}}
1 Solve({3x—y = 1,3x—y = =1}, {x,y})
- 1}

K&t qua bén ¢cé nghia: hé co

nghiém x=-3

y=2.

K&t qua bén cé nghia: hé cé

nghiém X 2° 2

Cach 2. SU dung Iénh Intersect (<phuong trinh th nhat>, <phuong trinh thi hai>) trén
clia s& CAS dé tim toa do giao diém clia hai dudng thdng cé phuong trinh tuong Ung.

Intersect(3x+y = O,x+y = 2)

- {(-1,3)}

12



B VE PO THI CUAHAM SO

Khdi ddng GeoGebra va chon déng thdi hai ché do Graphic 2 va CAS dé vé dé thi clia
ham s6 y = ax*(a = 0) va ham s bac nhét y =ax +b (a=0).

— Nhap cong thiic ham s6 y = ax? va y =ax + b vao tiing 6 Iénh trong clfa sé CAS.

— Nhay chudt chon nut ‘ © |3 dau méi 6 Ienh dé vé dé thj ham sé trong clia s8 Graphic 2.

g:y=2x2

— gry=2x?
h:y = —x +1
— h:y=-—x+1

N

— S{ dung l&nh Intersect (<ham s8 thd nhét>, <ham s thi hai>) trén clra s CAS.
Toa do cac giao diém cla hai dd thi ham s& sé& hién thi bén dudi & dang tap hop.

3

Inter5ect(y = 2x%,y = —x+ 1)

- (3]

Chu y. Néu mubn sU dung giao dién tiéng Viét, sau khi khéi dong GeoGebra, chon
Options — Language — Vietnamese/Tiéng Viét. Khi do, thay vi ci phéap Iénh tiéng
Anh nhu trinh bay & trén, ta dung cu phap lénh tiéng Viét tudng (ng nhu trong bang
sau (Iuu y réing cl phap [énh tiéng Viét c6 thé khac nhau tuy theo phién ban GeoGebra).

Lénh Cu phap Iénh tiéng Anh

Cu phap Iénh tiéng Viét

phuong trinh

Giai Solve(<phuong trinh>)

Giai(<phuong trinh>)

Solutions(<phuong trinh>)

CacNghiem(<phuong trinh>)

phuong trinh

Solve({<phuong trinh thu nhats,
<phuong trinh thit hat>}, {<bién

o s6 thif nhat>, <bién s6 thd hai>})
Giai hé

Giai({<phuong trinh thd nhéts,
<phuong trinh thu hai>}, {<bién s6
thir nhéts, <bién sé thir hai>})

Solutions({<phuong trinh thd
nhéat>, <phuong trinh thi hai>},
[<bién s6 thu nhat-, <bién sé
thit hai>})

CacNghiem({<phuong trinh thd
nhét>, <phuong trinh thu hai>},
{<bién s thu nhat-, <bién sé
tha hai>})

Tim giao diém
cla hai dé thi

Intersect (<ham sé thd nhats,
<ham sé thua hai>)

GiaoDiem (<ham sé thu nhéats,
<ham sé thd har>)
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St dung phan mém GeoGebra thuc hién cac yéu cau sau:

1. Giai cac phuong trinh sau:

a) x> -4x+ 10=0; b)x+i=7;
X -1
2 _ Xx+1 x-1 4
~2(J3-1)x-23 =0 d . _ ‘
e X (J_ )X v )x—1 x+1 x%-1
2. Giai cac hé phuadng trinh sau:
3x -2y =4 (X+y=5
a){ / o) 1
2x +y =5 3x +33y =6
. {3x+2y:o d)‘X«/g—(Hﬁ)yﬂ
2x -3y =0; (1—J§)x+yJ5=1.

3. Cho dudng thang (d): y =2x +/3 va parabol (P): y = x2.
a) V& dudng thang (d) va parabol (P) trén cung mét mét phang toa do.
b) Tim toa dd giao diém cla (d) va (P).
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VE HINH DON GIAN V6! PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu

Su dung phan mém GeoGebra @€ vé duding tron, hinh quat tron va cac hinh khéi da hoc nhu hinh cdu,
hinh nén va hinh tru.

3 nhing I6p dudi, cac em da dugc hoc vé vé cac da giac thudng gap
bang phan mém GeoGebra. Trong bai nay, ching ta sé thuc hanh ding
phan mém GeoGebra dé vé dudng tron, hinh quat tron va cac hinh khéi
da hoc nhu hinh cau, hinh nén va hinh tru.

112} Vé dudng tron ngoai tiép tam giac

Chung ta sé& sl dung nhém c6ng cu dudng thang va dudng tron trong GeoGebra
dé vé dudng tron ngoai ti€p maot tam giac.
Budc 1. Vé tam giac ABC.

Chon ~”. — Chon «  Boanthéng _, | &4n |uot chon diém A, B, C va nhay n(t tréi
chuét vao didm A 14n niia ta dugc tam giac ABC.
Budc 2. V& dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.

“m - - - 2 . o
Chon (J. -5 Chon € Véduéngtren qua3diémcosén _, | 4n Iugt nhay nat trai chudt
vao cac diém A, B, C ta dugc dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.

Budc 3. Hién thi tam cta dudng tron.

Chon -‘“‘; > Chon .* Trung diém hodc tam _, Nh4y nut trai chudt vao dudng tron viia

vé ta dugc tam D.
€7 GeoGebra Két q ua: Ta dudc
Hé so Chinh sira Hién thi Cac tuy chon Cac céng cu Clra sb Tro gilp dU’dﬁg tron (D) I"IgOE_li

R].« . L D Q O &N\ = @ ti€ép tam giac ABC
b Hién th| danh sach @8I tug| ¥ Ving lam viéc nhu Hinh T.1.

Diém ACY

® A=(81)

® B=(6,-3)

® C=(12,-3)

® D=(9,-2)

Doan thdng

® f=447

® g=6

® h=566

Budng conic

® c:(x-97+(y+207=1

Hinh T.1
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&3 Diém D c6 ndm trén trung tryc cac doan thang AB, BC va CA khong? Hay dung

N
lénh vé dudng trung tryc «< Budng trungtruc trong nhom cong cu vé cac dudng dac biét

= Y- i . A s
- dé kiém tra diéu do.

12127 Vé dudng tron ndi ti€p tam giac

116

Chung ta sé sii dung nhém cdng cu dudng thang va dudng tron trong GeoGebra
dé vé duding tron ndi ti€p mot tam giac.

Budc 1. Vé tam giac ABC nhu Budc 1 trong HD1.

Budc 2. Vé tam dudng tron ndi tiép tam giac ABC.

« Chon ..jf — Chon £, Duong phan gidc _, | 4n lugt nhay nuat trai chudt vao cac
diém A, B, C ta dugc dudng phan giac géc B.

« Chon Je > Chon 4 ®Buongphangiac _, | An |ugt nhay nut trai chudt vao cac
diém A, C, B ta dugc dudng phan giac géc C.

« Chon " —> Chon X~ Glao diém cla 2 86i twong s Nhay nut trai chudt vao hai dudng
phan giac viia vé bén trén ta dudc diém D la tAm dudng tron ndi tiép tam giac
ABC.

Budc 3. Vé dudng tron ndi ti€p tam giac ABC.

« Chon ,:r — Chon ,.:f Buong vuéng goc _, | An lugt nhay nut trai chudt vao diém
D va doan Ihéng BC ta dudc dudng thang qua D vuéng goc véi BC.

« Chon -A‘_, — Chon >'( Giao diem cda 2 Goi tvong —», Nhay nut trai chudt vao doan
thang BC va dudng thang viia vé ta dugc tiép diém E cGa dudng tron ndi tiép trén
canh BC.

« Chon @ — Chon @ Pudng tron khi biét tam va 1 diém trén dudng tron Nhay chudt
I4n lugt vao diém D va E ta dudc dudng tron (D) ndi tiép tam giac ABC.

Budc 4. Vé céc tiép diém trén AC va AB.

« Chon 'A. — Chon >'( Giao diém cua 2 d6i tuong —» Nhay nut trai chudt vao dudng
tron (D) va doan thadng AC ta dudc tiép diém F.

e« Chon -""__ — Chon X Giao diém cua 2 d6i twong — Nhay nut trai chudt vao dudng
tron (D) va doan thang AB ta dudc tiép diém G.



£} GeoGebra

Rlx - L B[O)O 4 N\ = +
» Hién thi danh sach ddi lu‘qf * Ving lam viéc
Diém AC~
® A=(81) '
® B=(6-3)
® C=(12,-3)
® D =(8.41,-1.51)
® E=(8.41,.3)
® F=(9.46, -0.46)
® G=(7.08,-0.85)
Doan thang
® =447
® g=6
® h=566

Hinh T.2

Két qua: An céc dudng phan giac va dudng vudng goc, ta dugc dudng tron (D) ndi
tiép tam gidc ABC véi cac tiép diém trén BC, CA, ABlan luct 1a E, F, G nhu Hinh T.2.

“g Piém D c6 ndm trén dudng phan giac goéc A khéng? Hay dung Iénh vé dudng phan
giac 4. ©uong phangiac trong nhém cbng cu vé cac dudng dac biét js;f dé kiém tra
diéu doé.

15E] V& hinh quat tron

Chung ta sé st dung nhém cdng cu géc va dudng tron trong GeoGebra dé vé hinh
quat tron véi s do goc & tam cho trudc.

Budc 1. Vé goc 70°.

Chon "{- — Chon «: Goc vol d6 lon chotruée —, | 4n lugt chon cac diém A, B va

nhap s do 70 vao ctia s6 mdi hién ra, chon “ngugc chiéu kim déng hé”, ta dudc
ba diém A, B, A'sao cho géc ABA'c6 s6 do bang 70°.

Budc 2. Vé hinh quat tron.

Chon (*) — Chon £) Hinh quat khi biét tam va qua 2 diém trén hinh quat —» L&n luct nhay
nut trai chudt vao cac diém B, A, A'ta dugc hinh quat tron vdi gdc 6 tam B béang
70° nhu Hinh T.3.

@ a=70° [
v - A
Diém | N
® A=(17,-5) AN

® A'=(13.71,-0.3) ' /
® B=(12,-5) v \c
Budng conic ' !

® c=15.27 | / \

e !

Hinh T.3
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11152) Vé hinh cau, hinh nén, hinh tru

Pé vé dugc cac hinh khéng gian ba chiéu, ta chon thé “Hién thi” trén thanh cong
cu cla GeoGebra va chon “Hién thi dang 3D”. Vung lam viéc cua GeoGebra sé
hién thi nhu Hinh T.4, trong d6 phan mau ghi thé hién la mat phang dudi day nai
ta c6 thé chon cac diém.

Y Ganhelva

HEme ol sl Mie ] CA2 Loy shon She cong £y Cla 8d Tro gip

Hinh T.4
a) V& mat cau tam A di qua diém B nhu sau:

chon D 5 Chon (3) Matcaubiéttam vaqua 1 Giém _» Lan Iugt chon cac didm A, B
ta dugc mat cau tam A di qua B (H.T.5).

2,

2.2 2

L
b= -

HinhT.5
b) V& mat cau tdm A ban kinh bang 3 nhu sau:

Chon @ — Chon @ Mét cdu biét tam va qua 1 @iém — Chon diém A va nhap ban
kinh bang 3, ta dugc mét cau tam A ban kinh 3 (H.T.6).

Hinh T.6
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¢) V& hinh nén cé day la hinh tron tam A ban kinh 2, dinh B nhu sau:

Chon I@ —» Chon £ Hinhnén _» Chon didm A, chon diém B (nhay nut trai chu6t
vao mot diém trén vung lam viéc va kéo tha diém do6 dén vi tri thich hgp), nhap ban
kinh bang 2, an céc truc ta duge hinh nén cén dung (H.T.7).

Hinh T.7
d) Vé hinh try ¢6 day la cac hinh tron tam A, B ban kinh 2 nhu sau:

Chon A—} Chon £53 Hinhtry — Chon diém A, chon diém B (nhu phan c), nhap ban
kinh béng 2, &n céc truc toa dé ta dugc hinh tru can dung (H.T.8).

Hinh T.8

Su dung phdn mém GeoGebra thuc hién cac yéu cau sau:
1. V& mo6t dudng tron tdm A béan kinh bang 2.

b) S dung I&nh vé tiép tuyén ,ﬁl Cac tiép tuyén hay vé tam gidc EFG ngoai tiép dudng
tron (A) véi cac tiép diém trén EF, FG, GE lan luot 1a B, C, D.

c) Vé dudng tron ngoai tiép tam giac EFG va luu thanh tép png.

2. Vé mot hinh tru va mot hinh nén ¢é chung day va dinh cda hinh non nam trén mat day
con lai cda hinh tru.

ne



NAC DINH TAN SO, TAN SO TUGNG DOI, VE CAC BIEU DO
BIEU DIEN BANG TAN SO, TAN SO TUGNG BOI BANG EXCEL

n XAC PINH TAN SO, TAN SO TUONG POI VA BIEU DIEN BANG BIEU PO
Pé xac dinh tan s, tAn s6 tuong déi va biéu dién bang biéu dé (biéu dé cot, biéu dd
hinh quat tron tuU mot day dd liéu dang liét ké trong Excel, ta thuc hién cac budc sau:
Budc 1. Nhap di liéu dang liét ké vao mot cot trong bang tinh.
Budc 2. Tao bang d{ liéu bang cach xac dinh vung di liéu va dat tén bang di liéu.
Bude 3. SU dung chtic ning Pivot Table dé tao bang tan s6, tn sé tuong déi.
Budc 4. TU bang tan s6, tan sé tuong ddi vé dé thi biéu dién.
Chu y. Viéc tao bang d{ liéu sé giup ta van cé cac bang, cac biéu dé khi thay doi

d{ liéu ma khéng can thuc hién lai cac budc trén, chi can cap nhat di liéu va dung
chiic nang Refresh.

Cac thao tac cu thé co thé khac nhau tuy thudc vao phién ban cia Excel.

Trudc vong ban két giai t??éng da trudng, Ban 14 chtic = PHIEU THAM DO
da phat phiéu héi cac co déng vién vé dodi vo dich. Thaa bar, 881 Kng
Két qua thu dugc nhu sau: | I6p nao sé vé dich

el - & " o
A’ B’ C’ A’ A? B! C'! A} B:I D} A:I D: A: A: Bj Cj B:l A; glal bnng da trudng'
A, C,B,D,D,A,B,C,B,A,C. . A9A B. 8C.
Pé xac dinh bang tan s6, tan s& tuong ddi cho day Q C.7D. D. 9B.
dif liéu nay trong Excel, ta 1am nhu sau: >

Budc 1. Nhap day dd liéu trén vao vung da liéu A2:A31, 6 A1 la tén codt “Két qua”.

Budce 2. Chon Insert — Table, chon vung du lieu SAS1:5A531, tich vao 6 My table has
headers. Trong 6 Table Name dat tén cho bang d{ liéu |a Dudoandoivodich.

Budc 3. Chon Insert — Pivot Table. Trong 6 Table Range dién tén bang d{ liéu
Dudoandoivodich, chon Existing Worksheet, trong 6 Location chon mét vung dd liéu
b4t ki nao d6 dé dat bang két qua, chang han ta chon viing C2: E6 thi 6 nay sé hién
Sheet3!SC$2:$E%6. Chon OK. Trong bang Pivot Table Field List, kéo tha trudng Két
qua vao 2 6 Rowlabels va Values, ta s& thu dugc bang tan s8. P& thu dudc tan sé
tuong d6i clia céac gia tri, trong 6 E3 ta dién =D3/5D$7 va sao chép cong thiic dén hét
6 E6, dién ndi dung “Tan s& tuong d&i” vao 6 E2 va kiém tra téng tan s6 tuong ddi
béng cach dién =SUM(E3:E6) vao 6 E7. K&t qua thu dugc nhu Hinh T.9.
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A - C | D .. - |

'l két quid

2 A Row Labels * Count of K&t qua Tan s tuong ddi
3 B A || 12| 0,4
alc 2 8  0,266666667
5 A C 6 0,2
6 A D 4 0,133333333
7 A Grand Total 30 1
8 B

2 PivotTable Field List v x
10 A
A_B Choose fields to add to report: ‘ﬁ v
12D ket qua |
13/A
14D

15 A

16 A

17 B

18 €

19 B

20 IA Drag fields between areas below:

== " Report Fiter 2 Column Labels

22 €

23 B

24 D

25 D 1] Row Labels I Values

26 A KEt qua v | | Countofkitqud ~

27 B

28 |C

29 B

30 /A [[] Defer Layout Update Update

31/C !

Hinh T.9
Buéc 4. D vé bidu db ta chon ving di liéu C3:D6, sau d6 vao Insert chon biéu dé cot
ho#c bidu dé hinh quat tron, dién cac thong tin can thiét dé hoan thién biéu dd. Két
qua thu dugc nhu Hinh T.10.

Két qua du doan doi vo dich Ti 1& cac lua chon
14
12 12
210 -
1 g ' 6
» 4- 4
2 -
0 -
B C D
Lua chon

Hinh T.10
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Hoi y kién cla cac ban trong I6p vé dia diém di da ngoai v6i ba lya chon: Trang An,
Ba Vi, Pai Lai thu dugc két qua sau:

Trang An, Ba Vi, Trang An, Trang An, Ba Vi, Ba Vi, Dai Lai, Trang An, Trang An, Ba Vi,
Trang An, DPai Lai, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An, Trang An,
Ba Vi, Pai Lai, Trang An, Ba Vi, Trang An, Pai Lai, Ba Vi, Ba Vi, Ba Vi, Ba Vi, Dai Lai,
Trang An.

S0 dung béng tinh Excel, hay |ap bang tan s6, bang tan s6 tuong déi cho day di liéu
trén va vé cac biéu dé cot, biéu dé hinh quat tron biéu dién ching.

a VE CAC BIEU PO BIEU DIEN BANG TAN SO, TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM
Pé vé cac biéu dé biéu dién dii liéu ghép nhém s dung bang tinh Excel thich hop va
thuc hién cac budc sau day:

Buéde 1. Nhap di liéu vao bang tinh Excel va lap bang tan sé tudng déi ghép nhém
(néu can).

Budc 2. Lua chon loai biéu dd can biéu dién.

Budc 3. Hoan thién biéu dé bing cach xac dinh tieu dé cla biéu dé, chi gidi cho cac
truc, gan nhan di liéu biéu dién.

Chiéu cao cla cac cau thu ddi bong Manchester United dugc cho trong bang sau:

Chiéu cao (cm) |[165; 170)|[170; 175) |[175; 180) [180; 185) [185; 190) | [190; 195)

Tan s6 tuong doi | 7,69% 7,69% 7,69% 26,93% 19,23% 30,77%

(Theo webthethao.vn)

pé vé biéu db tan sd tuong ddi ghép nhom dang cot va dang doan thang biéu dién
bang so6 liéu ghép nhém nay, ta thuc hién theo cac budéc sau day:

Bude 1. Nhap d{ liéu vao bang tinh Excel (H.T.11).

A A . B _ C _ D . E _ F _ G _ H _ I
1

2

3 Chiéu cao (cm) [[165;170)|[170;175)|[175;180)|[180;185)|[185;190)|[190;195)

4 Tansotwong doi | 7.69% | 769% | 7.69% | 26.93% | 19.23% | 30.77%

e

=

Hinh T.11
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Budc 2. Chon vung dd liéu.

- D& vé biéu db tan s6 tuong dbi ghép nhom dang cot ta chon Insert —» Columns
—> 2-D Columns sau dé chon loai biéu d mong mudn. Chon Design, chon Layout8
(histogram) trong 6 Chart layouts. K&t qua thu dugc nhu Hinh T.12.

Tan so6 twong doi
35% -
30% -

25% -

M
=]
=

15% -
10% -

AXIS TITLE

9%
0%

[165:170) [170:175) [175:180) [180:;185) [185:190) [190:195)
AXIS TITLE

Hinh T.12

— Pé vé biéu db tan so tuong d6i ghép nhom dang doan thang ta chon Insert — Line
—» 2-D lines, sau dé chon loai biéu d6 mong mudn. K&t qua thu dugc nhu Hinh T.13.

Tan s6 twong doi
35%
30%
25%
20%
15% -+

10% +

9%

0% | ] L] | I |
[165:170) [170:175) [175:180) [180:185) [185;190) [190;195)

HinhT.13
Budc 3. Hoan thién biéu dé:

— D4 véi biéu dé tan s6 tuong ddi ghép nhém dang cot: Xac dinh tiéu dé cla biéu dé,
chu giai cho cac truc bang cach chon cac muc tudng Uing va thay ndi dung; gan nhan
di liéu biéu dién béng cach nhay nat phai chudt vao phan cac c¢ot ciia biéu dé, chon Add
data labels. K&t qua ta thu dudc biéu dé nhu Hinh T.14.

123



Chiéu cao cua cac cau thu ddi béng
Manchester United

35% -

30.77%

25% -
20% -
15% -
10% -
5%

Tilé

7.69% 7.69% 71.65%

0%

[165170) [170;175) [175180) [180;185) [185,190) [190;193)
Chiéucao (cm)

Hinh T.14

— Pa&i v6i bidu db tan s6 tuong déi ghép nhém dang doan thang: Xac dinh tiéu dé clia
biéu dé béng cach chon cac muc tuong (ing va thay ndi dung; ghi chu gidi cho céc truc
bang cach chon Layout — Axis titles — Primary Horizontal Axis Title hodc Primary
Vertical Axis Title; gan nhan d liéu biéu dién bang cach nhay nat phai chuét vao duding
gap khuc, chon Add data labels. K&t qua ta thu dugc biéu dé nhu Hinh T.15.

Chiéu cao ctia cac ciu thu déi béng
Manchester United
35% T
30.77%
30%
26.93%
25%
ﬂ}m T
E 19,23%
15% +
e 7.69% 7.69% 7.69%
E i
5% +
n% T T T T T 1
[165;170) [170;175) [175;180) [180;185) [185;190) [190;195)
Chiéu cao (cm)

Hinh T.15

Thai gian chd cta bénh nhan tai mét phong kham bénh dugc cho trong bang sau:

Thai gian (phat) [0; 10) [10;20) | [20;30) | [30; 40)
Tan s6 tuong doi 50% 10% 24% 16%

S0 dung bang tinh Excel, vé biéu dé tan sé tuong déi ghép nhém dang cot va dang
doan thang cho bang théng ké trén.
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GENE TROI TRONG CAC THE HE LAl

Muc tiéu

Kiém chiing lai cac quy lut di truyén cia Mendel vé ti [é kiéu gene, kiéu hinh trong céc thé hé lai, khi lai
hai b me khdc nhau vé mét cdp tinh trang thudn ching tuong phan bang cach tinh xdc suat, md phéng.

Chuén bi:

— Hai dong xu véi hai mau khac nhau, ch%ng han mau xanh va mau do.

— On tap cac quy luét di truyén cla Mendel.

Thuc hién:

Lai cAy dau Ha Lan hoa dd thuan ching véi cay dau hoa trang thuan chdng thu dugc
cac cay lai dgi F1 déu c6 hoa dd. Cho céac cay hoa dd dai F1 ty thu phan, thé hé lai
ddi F2 thu dugc ti 1& phan li kidu hinh 1a 3 cay hoa dé : 1 cay hoa tréng.

Theo thuat ngl cia Mendel, mau hoa dé la tinh trang tréi, mau hoa trang la tinh trang
lan. Quy udc allele A quy dinh mau hoa dd, allele a quy dinh mau hoa trang. Két qua
clia phép lai dugc mé phong trong Hinh T.16.

Hoadd x  Hoa trang

Fl‘
G
F1
G
Mot hoa dé
*s.._ (thuénching) -

F2 A.a 1"‘-“#',!'"‘M y Aﬂdﬁ i

M6t hoa dé (lai) .-~ -, M@t hoa do (lai)

~7 aa .

-
-
-

.=~ Mot hoatrdng
(thuéan ching)

-
e

Hinh T.16. So dé lai
Mo phong
Ta s& m6 phdng viéc lai “bd” va “me” thudc ddi lai F1 va xem xét kidu gene, kiéu hinh

clia ddi lai F2. Gia st, dong xu mau xanh ki hiéu cho “bé”, déng xu mau doé ki hiéu
cho “me”. Trén moi déng xu quy udc mdt mét la A, mat con lai la a.
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Budc 1. Tung mbi dong xu 100 1an va hoan thién bang sau vao va:

K&t qua trén Két qua trén

STT déng xu mau xanh déng xu mau dd RIEH gEne AiEu binh
1 A a Aa Hoa mau do
100 a a aa Hoa mau trang

Bang T.1. Két qua mé phéng
Budc 2. Dua vao két qua thu dugc 6 Bang T.1, xac dinh tan s6, tan sb tuong doi cla
cac kidu gene, kiu hinh va hoan thién cac bang sau vao vé:

Kiéu gene AA Aa aa
Tan sé ?
Tén s6 tuong doi ? ? ?
Bang T.2. Ti lé kiéu gene
Kiéu gene Hoa mau doé Hoa mau trang
Tan sb ? ?
Téan s6 tuong doi e ?

Bang T.3. Ti Ié kiéu hinh
Budc 3. Hay kiém chung ti 1& kiéu gene, kiéu hinh thu dudc trong ddi lai F2 véi két luan
cua Mendel “Khi lai b6 me khac nhau vé mét cép tinh trang thuan chling tuong phan
thi F1 ddng tinh vé tinh trang cua bd hodc me, con F2 ¢d su phan li tinh trang theo ti
|& trung binh 3 trgi : 1 lan”.
Giai thich két luan ctia Mendel bang xac suat
Goi xy 1a kiéu gene ctia mot cay dau trong doi lai F2.
a) Gia thiét rAng kha nang x, y nhan cac gia tri A, a 1a nhu nhau. CAc gia tri c6 thé cé
ctia xy dugc cho trong bang sau:

y

X A a
A AA aA
a Aa aa

Bang T.4. Cac phuong an té hop
Hay liét ké kiéu gene c6 thé c6 clia mét cay dau trong ddi lai F2. Bén phuong an té
hop trong Bang T.4 ¢6 dong kha nang hay khong?
b) Tinh xac sudt cta cac sy kién “Cay dau trong doi lai F2 co kiéu gene AA”, “Cay dau

trong doi lai F2 c6 kiéu gene aa”; “Cay dau trong ddi lai F2 ¢6 hoa mau dd”; “Cay dau
trong ddi lai F2 ¢6 hoa mau trang”.

c) So sanh cac xac suét tinh dudc vdi cac két luan clia Mendel vé ti 1& kiéu gene, kiéu
hinh trong ddi lai F2 khi lai hai b6 me khac nhau vé mét cap tinh trang thuan ching

tuong phan.

Thyc hién md phdng theo céach tudng tu véi cac phép lai khac.
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BAI TAP ON TAP CUOI NAM

PpAI SO
1. Xét biéu thic P =

X x—x+2ﬂ+4

x\/;+8

a) Chiing minh rang P =1-

voi x =0,

1
\/;+2‘

b) Tinh gia tri biéu thiic da cho tai x = 64.

2. M6t vé tinh dia tinh chuyén déng theo quy dao tron cach
bé mét Trai Dat khoang AB = 36 000 km, tdm quy dao
triing vGi tdm O cla Trai D&t nhu hinh bén. Vé tinh phat
tin hidu v6 tuyén theo dudng thang dén maot s6 vi tri trén
bé mat Trai Dat. Cho biét ban kinh Trai P4t khoang
6 400 km, vi tri xa nhat trén bé mat Trai D4t ¢6 thé nhan HE
dugc tin hiéu tu vé tinh cach vé tinh bao nhiéu kildmét?
(Lam tron két qua dén hang don vi ctia km).

w 000 9€

3. Giai cac bat phuadng trinh sau:

a) —6x +3(x +1)>4x —(x - 4); b) (2x +1)(2x —1) < 4x® —4x +1.
4. Giai cac phuong trinh sau:
2
a) 2 2x 3 oy X1 _2 2x

x+1 x2—x+1 x°+1 2x—1 2x+1 4x2_1
5. Ki hiéu (d,) 1a dudng théng x + 2y = 4, (d.) la dudng thdng x - y = 1.

a) V& (d,) va (d,) trén cing mot mét phéng toa do.

2y =4
b) Giai hé phuong trinh { XTey
X—y=1

dé tim toa dé giao diém clia hai dudng thang (d,) va (d,).

6. V@i mdi gia tri da cho ciia m, hay giai hé phuong trinh sau:
XN2-3y=m
{mzx—?»y\@:z
a)mzﬁ; b)m:—\/i: c)m=2\/§.

7. D& chudn bi lam mdt ngdi nha, chi Ba tinh rng tdng dién tich xay dung la khodng 100 m?
va téng chi phi (tién vat liéu va tién cong tho) hét khoang 600 triéu ddng. Khi thuc
hién, dién tich xay dung tang thém 20 m? va ci mbi mét vudng xay dung, chi phi tién

vat liéu tang thém 10% va tién cong thg tang thém % lan so véi du tinh ban dau. Do dé
téng chi phi thuc t& 1a 804 triéu déng. Hoi thuc t& chi Ba phai trd bao nhiéu tién vat
liéu va bao nhiéu tién céng thg cho mdi mét vudng xay dung?
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8. Hai bén A va B trén mdt dong séng cach nhau 36 km. Mot ca nd xubi dong ti bén A
dén bén B, rdi sau dé ngugc dong tl bén B vé bén A hét thdi gian bang thdi gian né
di quang dudng 75 km khi nuéc yén lang. Tinh van téc thuc cla ca nd (tic la van téc
cha ca né khi nudc yén lang), biét rang van téc dong nudc la 3 km/h.

HINH HOC VA PO LUONG

9. D& do khoang cach gilia hai diém A va B khéng téi duge, A B H
mét ngudi ding 6 diém H sao cho B & gilia A va H rdi
dich chuyén dén diém K sao cho KH vuéng géc véi AB a
tai H, HK = a (m), ngdm nhin A v6i AKH = o, ngém nhin -
B v6i BKH =B (o0 > B). u

a) Hay biéu dién AB theo a, o, P.

b) Khi a=3m, a = 60°, B = 30°, hay tinh AB (lam tron két qua dén ch{ s thap phan
tha ba cua mét).

10. Cho tam giac ABC vudng tai B c6 goc A= 30° AB =6 cm. Vé tia Btsao cho {BC = 30°,
cattia ACG D (Cnam gitta A va D).

a) Chung minh tam giac ABD can tai B.
b) Tinh khoéng cach tii D dén dudng thang AB.
11. TU giac ABCD c¢6 hai goc doi dién B va D vudng, hai géc kia khéng vudng.

a) Chiing minh rdng c6 mét dudng tron di qua bdn diém A, B, C va D. Ta goi dé 1a
dudng tron (€).

b) Goi /va K 1an luot 1a trung diém céac dudng chéo AC va BD cla t giac. Ching minh
rang /K L BD.

¢) Ki hiéu céc tiép tuyén cla dudng tron (€) tai A, Bva Clan lugt la a, b va c. Gia su
b cét a va ¢ theo thi tu tai E va F. Chiing minh rang ti giac AEFC 14 mét hinh thang.

d) Chung minh rang EF = AE + CF.

12. Tilé cac loai qua ban dugc trong mét ngay cua moét cua
hang dugc thé hién trong biéu dé hinh quat tron nhu
hinh bén. S6 phan tram ghi trong méi hinh quat dung
bang ti s6 gilia s6 do clia cung tron tuong Ung va sé do
clGa ca dudng tron (360°).

Ti I1&é cac loai qua ban dudc

a) Tinh sé do cGa moi cung tron (ng véi hinh quat mau
tim, mau cam va mau do.

b) Tinh s6 do cla cung con lai (Ung vdi hinh quat mau
xanh) bang hai cach.
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13. Cho tam giac ABC (AB < AC) ngoai tiép dudng trdn (/) véi cac tiép diém trén BC, CA,
ABlan lugt la D, E, F. Goi X va Y lan lugt la chan dudng cao ké ti B va C xuéng C/
va Bl. Chiing minh rang:

a) DBXF, DCYE la céc t( giac ndi tiép.
b) B6n diém X, Y, E, F thang hang.

14. Ban Kh6i lam mot chiéc ma sinh nhéat bang bia cting ¢é
dang hinh nén véi dudng kinh day bang 20 cm, dé dai
dudng sinh bang 30 cm. Tinh dién tich gidy dé lam chiéc
ma sinh nhéat trén (lay = ~ 3,14 va coi mép dan khéng
dang ké).

THONG KE VA XAC SUAT

15. Chidu cao (cm) cta 20 bé trai 24 thang tudi dugc cho nhu bang sau:

852 | 879 | 80,3 | 92,1 93,7 | 88,5 | 94,2 | 83,0 | 95,1 84,6
841 896 | 875 | 90,3 | 81,2 | 876 | 93,5 | 848 | 944 | 85,1

Theo Té chiic Y t& Thé giGgi WHO, néu bé trai 24 thang tudi co6 chiéu cao dudi 81,7 cm
dugc xem la thap coi, chiéu cao tii 81,7 cm dén dudi 93,9 cm dugc xem la dat chuan,
chiéu cao tu 93,9 cm trd 1&n dugc xem la cao.

a) Hay hoan thién bang sau vao vaé:

Phan loai theo chiéu cao | Thap coi | Patchuan | Cao

S6 tré ? ? ?

b) Tinh ti 1& bé trai 24 thang tudi theo cac muic phan loai vé chidu cao. V& bidu dé hinh
quat tron biéu dién cac ti 1é thu dugc.

c) Uéc luong s8 bé trai thap coi, dat chuén, cao trong s6 1 200 bé trai 24 thang tudi.

16. M6t nhém hoc sinh cta I6p 9A ¢6 3 ban nam va 2 ban n{. Gido vién chon ngau nhién
hai ban trong nhém dé tham gia mét phong trao cta trusng.

a) M6 ta khéng gian mau.

b) Tinh xac suét dé hai ban dugdc chon khac gidi tinh.
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B Ban kinh mat cau 101
Bang tan so6 33

Bang tan s ghép nhom 47

Béng tan sé tudng doi 38

Bang tan sé tuong dGi ghép nhém 47
Biét thuc 13

Biéu dé tan s6 34

Chiéu cao cua hinh tru 94

Coéng thuc nghiém
(cGia phuong trinh bac hai mét an) 13

Cong thuc nghiém thu gon
(clia phuong trinh bac hai moét 4n) 14

Cung bi chén 68

Dién tich mat cadu 104

Dién tich xung quanh cta hinh nén 98

Dién tich xung quanh cda hinh tru 95

Pa giac déu 85
Pay cla hinh nén 97
Binh cta hinh nén 97

Pinh cta d6 thi ham sé
y=ax?(a=0)7

Pinh li Viete 21

Péthiciaham s y=ax? (a=0)6
Pudng cao cula hinh nén 97
Pudng sinh cda hinh nén 97
Pudng sinh cua hinh tru 94

1130

Pudng tron I6n (cta mo6t mat cau) 103

Pudng tron ngoai tiép tam giac 72
Dudng tron ndi tiép tam giac 74

G Goéc noi tiép 68

K Khdng gian mau cta phép thi 57

H Hai day cua hinh tru 94
Ham s6é y=ax’ (a=0) 5
Hinh cau 101
Hinh nén 96
Hinh tru 94

M Mat cau 101

P Phép quay 87
Phép thi ngau nhién 57

T Tam cda hinh cau 101
Téan s6 33
Téan s6 tuong doi 38
Thé tich hinh cdu 104
Thé tich hinh nén 99
Thé tich hinh tru 96
TU giac ndi ti€p 80
Truc déi xting cGa dbé thi ham sé

y=ax?(a=0)7

X Xac suét clia bién c6 61



THUAT NGU
Bang tan sé
Béang tan sé ghép nhém

Bang tan sd tuong ddi

Bang tan sé tuong d6i ghép nhom

Biét thuc A

Dién tich toan phén cla hinh nén
Dién tich toan phéan cla hinh try

Pa giac déu

Pudng tron ngoai ti€p tam giac

Dugng tron ndi ti€p tam giac
Goc ndi tiép

Hinh cau
Hinh noén

Hinh tru

Khéng gian mau cla mot
phép th ngau nhién

Phép quay

Phuong trinh bac hai mét an

Tam cua da giac déu
Tén sé

Téan s6 tudng doi

Tan sé tuong déi ghép nhom

Thé tich hinh cau

Thé tich hinh nén

Thé tich hinh tru
TU giac ndi tiép

GIAI THICH
Bang théng ké cho biét tan s6 cla cac gia tri trong mau di liéu
Bang tan s clia cac nhom sé liéu

Bang théng ké cho biét tan sé tucng déi cla cac gia tri trong
mau di liéu

Bang tan s6 tucng déi cla cac nhom sé liéu

Biét thic A cGa phudng trinh bac hai (&n x)
ax*+bx+c=01aA=b?-4ac

Téng dién tich mat xung quanh va dién tich day

Téng dién tich mat xung quanh va dién tich hai day

Pa gidc co tat ca cac canh bang nhau va cac goc bang nhau
Puong tron di qua ba dinh cla tam giac

Budng tron tiép xuc véi ba canh cla tam giac

Gdc ¢o dinh nam trén dudng tron va hai canh chira hai day cung
cUa dudng tron do

Hinh sinh ra khi quay nla hinh tron tam O, ban kinh R mdt vong
quanh dudng kinh AB ¢o dinh

Hinh sinh ra khi quay tam giac vuéng SOA mdt vong quanh
canh géc vuéng OA ¢d dinh

Hinh sinh ra khi quay hinh cht nhat O'ABO mét vong quanh
canh OO'cé dinh
Tap hop cla tat ca cac két qua co thé xay ra

Phep quay thuan chiéu a° (0“ < a?® < 3609) tam O giU nguyén
diém O, bién diém A khac diém O thanh diém B thude duang
tron (O; OA) sao cho tia OA quay thuan chiéu kim déng ho dén
tia OB thi diém A tao nén cung AB co s6 do af

Phuong trinh @&n x cé dang ax2 + bx + ¢= 0, trong dé a, b, ¢ la
cac hé s6 va a khéac 0

Trung da giac déu, tam cla du'dng tron ngoai tlep va dudng tron
ndi tiép trung nhau va goi la tam cla da giac déu

S48 1an xudt hién clia mét gia tri trong mau d{ liéu

Cho day du liéu x;, Xp,..., X,. Tén s6 tudng doi . cla gia tri x; |a
ti s8 gilia tan s6 cua X, (goi la m) voi n

Cho mau s6 liéu ghép nhém [a,; a,), [a,; a,),-, [a,; a,,,), vOi cac
tan s& tuong (ng la m,, m,,.., m,. Tan sé tuong déi f,cia nhém

m.
'.100%, trong d6 n=m, + m, + .. + m,

[a; a,, ;) latlsb
n

4
Thé tich hinh cAu ban kinh Rla V = ; aR*

Thé tich hinh nén ¢é ban kinh day rva chiéu cao hla V = %xrzh

Thé tich hinh tru c6 ban kinh day R va chiéu cao hla V = nR2h
TU giac ¢6 bén dinh cung ndm trén mot dudng tron
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KHOA HOC

cm
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